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القدمه 


بسم الله الرحمن الرحیم 


بسعدنا آن سم و كباب الریاضیات للصف الثانی الاعدادی» وقد راعینا آن نحعل من 
دراستك للریاضیات عملا ممتعًا ومفيدًا له تطبیقاته فى حیاتکم العملیق » وفی دراستکم للمواد 
الدراسية الااخری. حتی تشعورا بأهمية دراسة الریاضیات وقیمتها وتقدرواء دور علمائها؛ وقد اهتم 
هذا الکتاب بالأنشطة کعنصر أساسى» كما حاولنا تقدیم المادة العلمية بطريقة مبسطة تساعد کم على 
تکوین المعرفة الرياضية» وفی نفس الوقت تساعد کم على اکتساب آسالیب تفکیر سليمة تدفعکم 
إلی الا بداع. 

وقد روعی فى هذا الکتاب تقسیمه إلى وحدات دراسية» و کل وحدة إلى دروس. كما وظفنا 
الصور والالوان لتوضیح المفاهيم الرياضية وخواص الأشكال» مع مراعاة المحصول اللغوی 
لکم وما سبق أن تم دراسته فی الصفوف السابقة كما راعینا فی مواطن كثيرة تدریبکم على أن 
تصلوا للمعلومات بأنفسكم لتنمية مهارة التعلم الذاتی لدیکم ؛ كما تم توظیف الآلة الحاسبة 
والحاسب الالی كلما كان ذلك مناسبًا داخل المحتوی. 
وفى الخزء الخاص بالأنشطة و التدریبات: 
يوجد تمارین على كل درس . وتمارين عامة على الوحدة ء ونشاط خارجی . واختبار فى نہایة 
کل ومحدة . وف مايا انلز الدراسی ارات عامة تباعدك عل مراجعة القرر كاملا 
حیث تم رفعها على موقع الوزارة الالکترونی. 
ترجو أن نکون قد وفقنا فى إنجاز هذا العمل ما فيه الخير لك ولصرنا العزرة. 
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احذر التربیعی للعدد | 


الحذر التکعیبی للعده | 


فترة نصف مفتوحة (مغلقة) ؛ 


فترة نصف مفتوحة (مغلقة) : 


[أ» مه[ إفترة غير محدودة احتمال وقوع الحدث | 


تطابق 


الاعداد غير النسبية 
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الأعداد النسبية 


الاعداد الصحبيحة الأعداد غير الصحبحة 


الأعداد الطبيعية 


مجموعات الأعداد 
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مجموعة الأعداد الصحيحة الموجبة ضيه = ) ۱ ود وہ ]ادع 
مجموعة الأعداد الصحيحة السالبة صح = [-1 -”, ٠ء‏ ...] 


مجموعة الأعداد التسبية ن = متها برب + ۳ 


القيمة المطلقة للعدد النسبی: 


۰ | ۳<۶|۱ ۳۱| ۰۷۶۱۷-| 


٥ ٥ 
اع + چا سب‎ 
إذا کان | |= ه فان | - ده‎ 


الصورة القياسية للعدد النسبی هی: 


6 ریات - دس فان (لرعرزو4 


۱ - 
۱ مثلاً العدد ٤٠١ ٢٥٢,۳۲‏ فی صورته القياسية = ۲,۵۳۲ ۱۰* 

٣ 1‏ فى صورته القياسية - ٠٠۰ × ٥,۳‏ 
العدذ النسبی المربّع الخامل 

هو العدد الموجبٌ الذی یمکن کتابته على صورة مربع عدو نسب ی آی (عدد نسبی)" 
7 ۹ ۱ 
مثل e )8 cfl‏ 
العدذ النسبى المكعب الكامل 

هو العدد التسبى الذی يمكن کتابته على صورة مکعب عدد نسبی أى (عدد نسبی )؟ 


مثل ۰۲۷-۰۸۰۱ ۰۲۱۱ مب .. 


الجذز التربیعی للعدد النُسبی المربع الکامل 
© الجذر التربیعیْ للعدد النسبى الموجب أ هو العدد الذی مربعه یساوی | 


0 صفر = صفر 

© کل عددٍ نسبىٌ مریع کامل | له جذران ترب بيعيان کل منهما معکوس جمعیٗ للآخر وهما 
Tee TT‏ 

لا سك سا جرا خر ییاو هیا شر رگ 


۵ ۷ يعنى الجذر التربیعیٌ الموجب للعدد ٩‏ وهو ۲ 


| | 0 


شركة صحارا للطباعة۔ (لنمتن (لررژ لد ہے 


ك كيفية ایجاد الجذر التكعيبى 


كه ایجاد الجذر التکعیبی 
لعدد نسبیٌّ باستخدام الآلة 
الحاسبة . 

4 حل معادلات تشمل إيجاد 
الجذر التکعیبی. 

# حلّ تطبيقات على الجذر 
التكعيبى لعدد نسبی. 


المصطلحات الأساسية 
'» جذر تكعيبى. 


سبق أن تعلمت أن: 
حجم المكعب = طول الحرف × نفسه × نفسه 


2 أكمل 
المكعبٌ الذى طول حرفه الاسم یکون ag”‏ یموب ےی کا و 


3 هيا نفغر 

إذا كان لدينا مكعبٌ حجمه ۱۲۵سم" فما طول حرفه؟ 0 
نبحث عن ثلاثة أعداد متساوية حاصل ضربها = ۱۲۰ 0 
یمکن تحلیل العدد ۱۲۵ إلى عوامله الأولية . ٥‏ 


۵2۵ ها‎ - ۷٥ 
المكعبٌ الذى حجمه ۱۲۰سم " يكون طول حرفه 6سم.‎ ٠ 
0= ۱۲٥ الجذر التکعیبی للعدد ۱۲۰ » وتکتب‎ ٥ تسمی‎ 


يرمز للجذر التکعیبیٌ للعددِ النسبی | بالرمز ۷ | 


كت الجذر التكعيبئٌ لعدد نسب موجب یکون موجه مثلا ۱۲۹۷ = ٥‏ 


. الجذرٌ التکعیبیْ لعدد نسبیْ سالب یکون سالبًاء مثا ۶ -۸ = -۲ لماذا؟ 


۷صفر = صة 


DDSI @ 


ے 
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ہج ا ججھ۔ 


- لإيجاد الجذر التكعيبى للعدد النسبي المکعب الکامل: 

2 یمکن ت دا العدد إلى عوامله الأولية. 

2 سک اس ستخدام الآلة الحاسبة. 

آنا العدد الق المکعب الکامل له جذر تکعیبی واحد وهو عدد تسبي أیضّاء لماذا؟ 


أمثلة 
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0 ۳ ۳ رھ 
۴ استخدم التّحليلَ لإيجاد قيمة كل من ٠٠٠١/7‏ ۰ ۲۱-۷ ۲۰ ۳۸ وتحقّق من صحة إجاباتك 


باستخدام الآلة الحاسبة. 
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E ۳ "٩- - ۳۲ 2 ۲- ۲۱۶-۷‏ کس ۷ با 
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استخدم الل الحاسبة للَحقق من صحة إجابتك باستخدام | س ۱ 


شا( 


45 أوجد طول نصف قطر الكرة التی حجمها 480١‏ سم" (77 = ٢۳‏ 


ہے ٤‏ جا ٣‏ : 
حجم الكرة = 7 نق ۳۰۷ ۳ 
۵۹ | ۳ 
۱ = 5 × ل نی" 

Vj rer ۳ 
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شركة صحارا للطباعة- (لفسل (ثررلم (ژرل [ ه ) ٭ے 


آوجد طول قطر الكرة التی حجمها ‏ ۱۱۳,۰سم" (7 = ۳,۱۶) 


) 6 منثال 
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حل کل من المعادلات الآتية فی ن: 
1 س؟ء-۸ ب س۴ +۸۹ 


ج (س - ۲/۲ - ۱۲۵ ۵ (۲س -۱۰-۳)۱- ۵۶ 
4 س"۸-۲ © س" ۸٩+‏ 

س ۷ ۸ - ۲ س۳- ۸ - ٩‏ 

۱- = مجموعة الحل = (۲) س"‎ ٠ 

س = ۷ سا سردا ۰ مجموعة الحل = (-۱] 

نجه (س - ۲)۲ - ۱۲۵ ۵ (۲س - ۱۰-۲)۱ - ۵۶ 

٦٦ =") - س٢(‎ ۱۳۷-۲ - س‎ 

سب ۷ ۵ ۲س -۱ 1۶2 

سء ۷ ٢١س‏ ۔١-‏ ۶ 

.*. مجموعة الحل = (۷) اش تة 


ے 9 


سج ۰ مجموعة الحل >(ج] 


حلْ المعادلات الآتية فی ن: (س + ۲)۱< ۲۷ء (س + ۳)۱ < -۲۷ 


لزید من التدریبات يرجى الد خول على موقع الوزارة الالكتروني 


پچ الیاغیان -زلسے زذازِ (لاحرزوی 


مجموعة الأعداد غير النسبية ن/ 


سبق أن علمت آن: العدد النسبی هو العدد الذی یمکن وضعه على الصورة سوف ۱32 
له مجموعة الأعداد غير النسبية. 


سوف 5-7 ب 3 صہ بع ٠‏ 
فمثلا: عند حل المعادلة ٤س٢‏ 2 ۲۵ 
فیکون س۲- ۳ 
ا س 
لا[ كلا من + -+-عدد نسبی. 
ولكن توجد كثيرٌ من الأعداد التی لايمكن وضغها على الصورة 7 


حيث ادصہ ب 3 می ب ٭ ۰ 


المصطلحات الأساسية 


لے عدد غير نسبى. 


فمثلاً: عند حل المعادلة س' = ۲ فإننا لا نستطیع إيجاد عدد نسبی مربعه 
يساوى ۲ 


| العدد غير النسبی سی جاک لیگ و ساب تاچ باصي 
ادص ب 3 صہء بع : 


ومن أمثلة الأعدادِ غير النسبيّة: 
أولا: الجذور التربيعية للأعداد الموجبة التى ليست مربعات كاملة 
ثانيًا:الجذوزالتكعيبيةللأعداد التى ليست مكعبات كاملة 
م ۶ ۲-۷ 6 ۱۱۷ ۰ ... 


حيث انه لایمکن ایجاد قيمة مضبوطة لأى من هذه الأعداد. لماذا؟ 


شركة صحارا للطباعة - (لنعل (لر ری (ژرل K€‏ 
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ومثل هذه الأعداد وغیرها تکون مجموعة تسمی مجموعة الأعداد غير النسبية ویرمز لها بالرمز نْ ۰ 


ن 0 ن - © 
)3 وہ 
@ فخر :هل 7 -۱ عدد غير نسبی ؟لماذا؟ 
مثال 
42 أكمل باستخدام أحد الرمزين ن أو نّ. 


Scan mel 


لزید من التدريبات يرجى الدخول على موقع الوزارة الالكتروني 


6 الباغبان - اصن لدا زر روگ 


هل تستطيعٌ ایجاد عددین نسبیین ينحصرٌ بینهما العددٌ غیرُ النسبی ۲۷ وق ای 


# إيجادٌ قيمة تقريبّية للعدد غير 
الا ۲۷ بنحصز بین ۷ 6 ۷ ۶ آی أن ۱< ۷ ۲ < ۲ النسپی. 
أن آن ۷ ۲ ا گسرعشرق۔ ال متيل العدوغير السب علی 
خط الأعداد. 


ولایجاد قيمة تقریبیّة للعدد(۱ ۲ نفحص قیم الأعداد التالية . 
(۲)۱,۱ لاروك (۲)۱۱۲ د ۰۱,۶۶ (۳,) - ۰۱:7۹ 
(۲)۱,۶ ۰۱,۹۱ (۲)۱,۵ - ۲,۲۵ 
ا لعي یں 
E‏ اجا ما 
آی آن ۷ ۲ -۱,۶+ کسر عشری 


أى أن ۷<۱,۶۱ ۲ < ۱,۶۲ 


له حل معادلات فی نَّ. 


الآلة الحاسبة لتأکید صحة |جابتك. 
هید فی الشكل اتاب ات اب ج قائم الزواية ب فک 


(اج) - (آب)" + (ب ج)" 


وتسمی بنظر یه فیثاغورس وستدرس بالتفصیل بمنهج الهندسة 


تمثیل العدد غير النسبى على خط الأعداد 
كيف نحدّد النقطة التى تمثل العدد ۲۷ على خط الأعداد . 
إذا رسمنا المثلث ب ج القائم الزاوية فى ب» 
والمتساوق الساقين بث اب = ب ج - وحدة طول واحدة 
فان (أ ج۔) ے(ا با و اچ آت ٦‏ += 


.۰ اس ےا ۲ وه طول. 
شركة صحدا الطباعة - لتم ری للم ع 
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4 
۱ 


۳ 


ص ۱۱۱ ۱۳۱ 


0 ارسم خط الأعداد وارکز بسن الفرجار فى نقطة و وبفتحة تساوی طول | ج ارسم قوسا بقطع خط 
الأعداد على يمين و فی نقطة سء وهذه النقطة تمثل العدد ۷ ۲ 


س و س 
۳۷" د Wl‏ 
0 يمكن بنفس فتحة الفرجار تحدید النقطة دن التی تمثل العدد -۷ ۲ حیث س على بسار النقطة و 
89 ففر حدد النقطةً التی تمثل العدد ۳ +۷ ۲ على خط الأعداد . 


© نشاء 


ارسم المربع و أب ج الذى طول ضلعه وحدة طول. 


طول قطره ۱+۱۱ = ¥ ۲ وحدة طول. 
کون ۷ ۲ 
© ارکز بالفرجار فی وء وارسم نصف داثرة طول نصف قطرها = طول وب = ۲۷ 
۵ و| © نصف الداثرة = [س» س)» حیث س تمثل العدد۷ ۲ ء س تمثل ۷ ۲ 
2 ارسم سی // اب ویقطع ج ب فى ۶ 
(وی)"- (و س)۲+(س )۲ (۷ ۲ )۳+ (۲-۳)۱ 
Sg.‏ < ۷ ۳ 
۵ ارکز بالفرجار فی و وبفتحة تساوی طول و ى ارسم نصف دائرة بقطم و| فی‌ص . ص“ 
". وص 7 ۳ أى أن النقطة ص تمثل العدد ۷ ۳ . والنقطة ص تمثل العدد -۷ ۳ 
أكمل بنفس الطريقة لتمثیل الأعداد۷ ۶ ۰ ٦۷‏ ۰ 1۷ ء... وكذلك -۶۷ , لماه ۰ -1۷ »... 


دسل 
قا تدرب 


© © اوجد. 


أ» عددین صحيحين متتالیین بنحصر بینهما العدد ۷ ° 


ج2 ژر باضیا -(لمنے لا (لاعرڑوع 


| 
۱ 
۱ 


5 عددین صحیحین متتالیین ینحصر بینهما العدد ۷ ۰۱۲ 
ج تس یو يسبييدك 
© عنددين صحیحین متتالیین بنحصر بینهما العدد ۲۰-۷۲ 
@ © اثبت أن 
۷6 ۳ ینحصر بين ۰۱,۷ ۱,۸ © ۷ ینحصر بين ۰۲,۶ ۲,۵ 
۶ آوجد لأقرب جزء من مائة قيمة ۱۱۷" 
© آوجد لأقرب جزء من عشرة قيمة ۷ ۲ 
9 ارسم خط الأعداد وحدّد عليه النقطة التی تمثّل العدة غير النسبی ۳۷ 
۴ ارسم خط الأعدادِ وحدد عليه النقطة التى تمثل العدد غير النسبی ۷+۱ ۲ 


ER 
ا ےے‎ ۱ 
)۱( م متال‎ 85 


)0 أوجد مجموعة حل كل من المعادلات الآثية فى نّ: 


1 س٢٢‏ ب س۲- ۵ 4 ۶ س' - ١‏ 2 ۱س" =-۸ 
۹ س۲- ۲ 
۰ س = ± ۷ ٢‏ مجموعة الحل ‏ [- ۷ ۲ ¢ ۷ ۴ 
اب> س "= ه 
5 وت 2 ۳ 
لفن 5 ۶ مجموعة الحل = (۷ °{ 
٤ ۳‏ 
© + س'-١‏ 
۰ ری ۲۲ 
۰ رس = 
سن۲ سے گے 
لي ےت ےا ف 2 
© ۱ ۸-۳ 
و۰ س - 
۸ 
ہیں ے ےب کے ہے ۸۰۰۰ 
5 2 
پا سے ۷ ہے کور رر 
= ۲۰ دن 


مجموعة الحل المعادلة فی نّ- 8 


شركة صحارا للطباعة - (لنصل (اررلم (لژرل ع 


۱ 


OBES 


TM 
سه‎ © 


© آوجد کل من طولٍ ضلع وطول قطر مربع مساحته ۷اسم": 
ہت سرت 

س" - ۷ 

س ۷۵ ۷ سم 7 س۷۶ ۷ سم لماذا؟ 
لإيجادٍ طول قطر المربع: استخدم نظر ية فیثاغورس 

ل = س" + س" حیث ل طول قطر المربع 

؟. ال ۱ 


و 1 ل- ۱۶۷ سم لماذا؟ 


مثال (۳) 
چ 


دائرة مساحة سطحها 7۳ سم" آوجد محبطها. 


مساحة سطح الدائرة = 7 نق" 
7٣۳‏ - 1 نق۲ 


نق-۷ ۳ سم أو نق --۷ ۳ سم (مرفوض) 
محيط الدائرة = ۲ 76نق = ۲ ۷×76 ۳ ۷۲ ۳ ۲ سم. 


مجموعة الأعداد الحقيقية ح 


سبق أن درسنا مجموعة الأعداد النسبيّة ن» ووجدنا أن هناك أعدادًا آخری سوا 
مثل ۷ r‏ ۷ ۲ 2 ... وهذه الأعداد تكون مجموعة الأعداد غير النسبية نَ إلي مجموعة الأعداد الحقيقية ح. 
#7 العلاقة بين مجموعات 


اتحاد المجموعتین ن» نٌ یعطی مجموغة جديدةٌ تسمی مجموعة الأغداة 
الحقيقية » ویرمز لها بالرمز ح. 
سب المصطلحات الأساسية 
تأمّل شکلّ قن المقابل تجد آن: 
© ن 0-0 
@ أى عدد طبیعی أو صحیح أو نسبی 
آو غیر نسبی هو عدد حقیقی. 
ط د حم دن د ح وکذلك ن د ح 


الأعداد ط صہ, نء ت2 ج 


7 عدد حقیقی. 


® فغر :اعط مت من عندك لأعداد حقیقوّة بعضها نسبی وبعضها 
2 5 5 وم es‏ 
9 كل عدد حقیقیْ تمثله نقطة واحدة على خط الأعداد . 
ا هه 
الأعداد حقيقية موجبة 3 الأعداد الحقيقية السالبة 
أولا: ا العدد صفر تعثله نقطة الأصل و. 
ثانيًا: الأعداذً الحقیقیة الموجبة بة تمثلها تنا جب فط خط امه یمین و 
لنا: : الأعداد الحقيقية السالبة تمثلها جميعٌ نقط خط الأعداد على يسار و 


ا 


ثا 


شركة صحارا للطباعة - نع (لررايي لار 6 


1 0 ضع كلا من الأعداد الآتية فى مکانها المناسب 
على شکل فن المقابل. 
اے ٤ء‏ ۷۰۹ 6 که سل ۲-۷ < ۰۷۱۷ ۰ ۵ 
۴> ( حذد على خط الأعداد النقطة | التى تمل العدد ٢‏ +۰۸ والنقطة ب التی تمثل العدد ۷۳ ۹ 
وآوجد طول | ب . 


٦- 6 ۶ ۳- ۲ ۱ ۰ ۱ ۳ ۳ 3 ٥ ٦ 
25 7 5 95 ۶ 2 
وضح صحة أو خطأ کل من العبارتین:‎ ۴ 
أ» کل عدد طبیعی هو عدد حقیقی موجب.‎ 
با" كل عدد صحیح هو عدد حقیقی.‎ 


بینما ۱-۷ 5 ح لأنه لایوجد عدد حقیقی إذا ضرب فى نفسه یعطی -۱. 


الأعداد الحقيقيّة 


الأعدان غير النسبية 
الأعداد غير الصّحيحة 
الأعداد الطّبيعية 


الأعداد الصّحيحة الموجبة 


الأعداد الصحيحة السالبة 


(أعداد العد) 


ناقش مع معلمك / معلمتك و زملائك: هل توجد أعدادٌ غير حقيقية ؟ 


لزید من التدريبات يرجى الدخول على موقع الوزارة الإلكتروني 


36 اغبت -(لسے (فازٍ [لرعراو4 


إذا كانت اء ب نقطتين تنتميان للمستقيم لء وحددنا اتجاهًا معيًا کالمبین ی 

بالسهم فإنه یمکن القول إن: ل جل ال علاقة الترتيب فى ح. 

9 النقطة ب تلى النقطة أء أى تكون على ينيا جب بب 

9 النقطة | تسبق النقطة ب. أى تکون على بسارها. ۴ ۱ 7 لب با 
وھکذا بالنسبة لجميع نقاط الخط المستقیم. فإذا علمنا أن کل نقطة من | # علاقة ترتیب. 

نقط الخط المستقیم تمثل عددًا حقيقيًا فإننا نقول إن: ل أكبر من . 

مجموعة الأعداد الحقيقية هی مجموعة مرتبة © اصغر من . 

خواص الترتیب: 

© ذا کان سء ص عددین حقيقيين یمثلهما على خط الأعداد النقطتان 

أ ب على الترتيب فإنه توجد إحدى الحالات الثلاثة الآتية: 


@ إذا كانت س عددًا حقيقيًا تمثله النة لنقطةٌ أعلى خط الأعداد. وكانت و هی 
نقطة الأصل التى تمثّل العدد صفر فإنه توجد إحدی الحالات الثلاثة الآتية: 


۳۹ 


شركة صحارا للطباعة - (الفصل (لر ری (ژرل 3 


]ا 


Ke‏ ۷ اکا 
الب ابابا لإ کہ 
أعداد حقيقية موجبة 9 إعداد حقيقية سالبة 


مجموعة اداد الق الموجبة: اج دإ سس2 ج س > ۰) 
مجموعة الأعداد الحقيقيّة السالبة: اح -[س: س 3ح س < ۰) 
8 ۳ ]باح 
را TEE‏ 1 ۓ لاس سس و 
8 مجموعة الأعداد الحقيقيّة غير السالبة Uw‏ (س : س ©> س 3 ح) 
مجموعة الاعداد الحقيقية غير الموجبة دح لا ١(‏ = [س : سح .. س 3 ح) 


مثال (۱) 


رب الأعدات الآتيّة تصاعديًا ۷ ۲۷ ۰ -۷ ۶0 , ۷ ê ê ٠‏ دم ما ۶ 
3 ے ب۹ ۱۳۳۷ سس تیمها ۱ 
الترتيبٌ التصاعدی من الأصغر إلى الأكير -۷ 2۵ , -۷ ۱ ۰ ۔م ۳۰۱ ء ع١‏ ۷۷ ۳۰۷ 


آوجد مجموعة الأعداد التی تنتمی إليها س حیث س عدد صحیح 
من الشکل نلاحظ أن : س" > س > س" 

فعند اختیار س عدد صحیح سالب يحقق المتبانية السابقة 
مثل : س = -۲ حح» >٩۹‏ ۲ > ۲۷ 


.*. مجموعه الأعداد التی تنتمی إليها س هی کہ_ =[ -۰۲-۰۲-۰۱ سس 


لزید من التدریبات يرجى الد خول على موقع الوزارة الالكتروني 


ہے (إرياضيات -(لمے زان روگ 


الفترة هى مجموعة جزئية من مجموعة الأعداد الحقيقية 
آولا: الفترات المحدودة 
إذا كان | » ب 3 ح. | ب فاننا نعرف كلا من: 


الفترة المغلقة [أء ب] 


[أب] -[س :|2 س <ب» س د ح) 
نج EŞ O‏ 


ب ۱ 
[أءب] د ح وعناصرها أ. ب وجمیع الأعداد الحقيقية بينهما 
توضع دائرة مظللة عند كل من النقطتين الممثلتين للعددین | ب وتظلل 
المنطقة بينهما على خط الأعداد . 


الفترة المفتوحة ]أء ب[ 
|" ب [=[س: < س <ب س 3 ح) 
ےج OO‏ 
بت ۱ 

|" ب[ < ح وعناصرها هی جميع الأعداد الحقيقية المحصورة بين 
العددين أ».ب.. 
توضع دائرة مفتوحة (غير . مظللة) عند كل من النة لنقطتين الممثلتين للعددين 
أء ب وتظلل المنطقة بينهما على خط الأعداد 

ا 


تدرب 


اکتب کلّا من [۰۳ ٥]ء‏ ]۰۳ [٥‏ بطريقة الصّفة المميزة ثم مثّل کل منهما 


شركة صحارا للطباعة - (لنمل (لررالي (ژرل K€‏ 


على خط الأعداد. 


سوف تتعلم 
الفترات المحدودة. 
له الفترات غير المحدودة. 
# العمليات على الفترات . 


المصطلحات الأساسية 
فترة محدودة. 

'ل>» فترة مغلقة . 

5 فترة مفتوحة . 

#7 فترة نصف مفتوحة . 

'ل» فترة غير محدودة . 
اتحاد . 

'» تقاطع . 

اله فرق. 

ك مکملة. 


5 - ٗ 98و 


الفترات نصف المفتوحة أو (نصف المغلقة) 


[اء ب[ ]أء ب] 
ےم یسیسسچُْھھے نم .9و o‏ 
- ۱ - ۱ 
(أعب [<(س :23-0521 س 3 ح) ] ءب] کا س: ا < س 3ب س3ع)] 
[؛ ب[ د ح عناصرها العدد | وجميع الأعداد | ]أءب] د ح عناصرها العدد ب وجمیع الأعداد 
المحصورة من [» ب . المحصورة بين [» ب . 


1 
ندرب‎ o 


اكتب كلا من الفترتین [۰۳ [٠‏ ]۰۳ 0] بطريقة الصّفة المميزة . و مثل كلا منهما على خط الأعداد. 


ہہ 
ار 


مكل بیائیًا على خط الاد كلا مون [-۰۱ ۰]۶]-۰۱ ۰1۶ ]س۱ قل (-۶۰۱) 


مثال () 


۴ ززخبان - مر زان (لاعرڑوع 


سر 


مثال (۲) 


«»ه (12 اكتب على صورة فترة. كلا من المجموعات الآتيةء ومثل كلَّا منها على خط الأعداد: 


ا س = (س :۲ < س < ۵ س 3 ح) ب س- = (س : -؟ < س < ۰۳ س 3 ح) 


سے س۔ = (س : ۰ < س < ۰۶ س 3 ح) د سہ = (س : -۲ < س ۰۱-2 س 3 ح) 


qu OO yp OED 

۳- ۳ [۳۰۲-[ = س-‎ © 9 9 [۰۰۲ ] = 
o eS 

ا س. -] ١‏ ۱ ۳ 


1 س- 


ھا ہے - :]تچ ست 


«» (© ضع الرمر المناسبَ د أو 2 لتكون العبارة صحيحة: 


4 ۳ مو 2 ۱۳ ۵ -۲ سے Ae‏ 4 + سمہ ]۸2 | 
6 ۷ ۲ سس [6۱ ۲] هه ع سس[ [٥‏ ۷ ۸ سی و 
XY, © EA |۰-| 3‏ * .]۱۰۰ [ 
2 ب جے د 3 د 
ها 3 و © د 6 د 
«#ه (© اكتب افترة التى يعبر عنها کل من الأشكال الآتية: 
إ3 مس .ده چے> 4 
۳ ۰ ۱ -۳ 


.۔ ممحسعتطتعصسعًٌٔو.ب.ب۔ ر ‏ ےہ ۳ 


۶ ۱ 


6 [۲۰] 9 ] -ع ۱ ] 


© دم دا[ ۰6 ۱[ 


شرعة صحارا للطباعة - لسن (لرری رل ع 


۱ : 


ثانيًا: الفترات غیز المحد ودة 

تعلم آن: خط الأعداد الحقیقیّة مهما امتد من جهتيه فانه يوجد آعداد حقيقية موجبة من جهة اليمين 
وسالبة من جهة الیسار تقع على هذا الخط. 

۵ الرمز («) ویقراً (لانهایة) و هو آکبر من أى عدد حقیقیٔ يمكن تصوره  »‏ 7 ح 

© الرمز (-) ویقراً (سالب لانهایة) و هو أصغرٌ من أى عدد حقيقىٌ یمکن تصوره › -» 2 ح 

9 اٹرمزان س -ه لاتوجد نقط تمثلهما على خط الآعداد الحقيقية, وهما امتداد لخط الأعداد من جهتیه. 


oOo - oo 


وإذا كان | عددًا حقيقيًا فاننا نعرف الفترات غيرٌ المحدودة التالية: 


الفترة [اء [٠‏ الفترة ]-» » |] 
[» مه[ =[ س :س > ل س د ح) ]-» ا] =[ س :س < ۰1 س 3 ح) 
co‏ - مه oo‏ - مه 


۱ 1 
وهی تعبّر عن العدد | وجميع الأعداد الحقيقيّة وهى تعبر عن العدد | وجميع الأعداد الحقيقية 


الأصغر من أ. 


2 اكتب کل من الفترتين [۳ء 0[ ]-۰ ۳] بطريقة الصّفة المميزةء ثم مثلهما على خط الأعداد. 


الفترة ]أء [٥٥‏ الفترة ]-۰ ا[ 
]أ[ = [ س : س >اء س 3 ح) ]۔ ا[-(س :س < اء س د ح]) 
coo‏ - مه co‏ - مه 


| | 
وهی تعر عن جمیع الأعداد الحقيقية وهی تعر عن جمیع الأعداد الحقيقية 
الا کبر من أ الأصغر من | 


2 اكتب الفترتین ]۳ء ۰[0 ]-۰ ۳[ بطريقة الصفة المميزةء ثم مثلهما على خط الأعداد. 


6 اغبت -(يمن (غاز روگ 


ات 


مجموعةٌ الأعداد الحقيقيّة ح یمکن التعبيرٌ عنها على صورة الفترة ]-٭ ء ٭[ ۱ 
مجموعة الأعداد الحقیقیّة الموجبة ح, 5 ۱ 6م [ 
بعد الأعداد الحقيقيّة السالبة ح = ]مو 1۰ 


. 


مجموعة الاد الا غير السالبة - ہد[ 


مجموعةٌ الأعداد الحقيقيّة غير الموجبة = ]-م » ۰] 


ا 
و4 تدرب 


پ4 2ي اكتب على صورة فترة کل من المجموعات الآتيةء ومثلها على خط الأعداد . 
1 سہ = [س : س > ۰۲ س 3 ح) 
© س- = (س : س < ۲> س 3 ح] 
© س = (س :س >-۰۷ س 3 ح) 
د سہ = (س : س < ۸۷ ۰ س 3 ح) 


ه مجموعة جميع الأعداد الحقيقية الأكبر من | ٠-‏ | 


الحل. 


آ4 س۔ =[ 0۲ | اسان 
با س = | -۳۰0 | حج ‏ سیک 
۳ 
کے سن =] - ۰۰۷ [ سس .مه 
۷ 


أ كمل الحل 


چ 2 ضع الرمرٌ المناسبِ 3 أو 2 أو < أو 2 لتكون العبارة صحيحة: 


1 ۳ مم «oo-[‏ ۲ ب اع ۲ ی هر ]-۰۱ | 
د -0 او ]ہہ -1[ ل 1 ۲ یی کا ہم[ 
@ ۱۱۰۳ ا س | 221( 3 [-۰۳ ۲۱ سے[ [StF‏ 
۹۹۲ 
54 @5 ج 2 0< هد D09‏ 


شرعة صحارا للطباعة- لسن (لرری رل 3٦‏ 


سسے ۱ 


العملیات على الفترات 


حيث إن الفترات هی مجموعاثٌ جزئية من مجموعة الاعداد الحقيقية ح» فإنه يمكن إجراءً عمليات 23 
الاتحاد والتقاطع والفرق والمكملة على الفترات» ویمگن الاستعانة بالتمثيل البيانيّ للفترات على خط 3 
الأعداد ؛ لتحديد وتوضيح ناتج العملية و يتضح ذلك من الأمثلة التالية: 


6 امن 1 
69 


۶ ذا كانت س- = [-۰۲ ۳] > ص -[1ء 0[ فأوجد مستعيئًا بخط الأعداد کل من : 
آ٦‏ س- ۸ صہ با س- لا ص- 
أ س مص = ۲۲[ سے 
ب س- لا صہ = [-”ء ۳] لا [ ۱ء [٥‏ = [-۲ء و[ 8 ۳ ۲ ۱ + نت( ۳ 
۴ إذا كانت م = [۰۲ 0[ ۰ ی = ] -۰۲ ۳[ فأوجد مستعيئًا بخط الأعداد کل من : 
ا دق © ی © م لای 


5 


د یلا }< ۳) © م 8 ی 
ا ¢ - ى =]< »[-]-۲ ۳[ -[۳ ه [ 


6 2 ی-[۰۲ ۰ [0]-۰۲ ۳[ -[۰۲ ۳ [ ١ co‏ - مه 
© م دای -[۰۲ *[۷]-۰۲ ۳[ ۲-۱ PE ê Je‏ ۷ ۷ + دق ناي 
ل ی لا (۲ ۳۰۲-۶۳ [ ل۰۲(۱ 1۳<]-۰۲ ۳ 


© م-]-۰۰ ۲ [ 9 ی - ]-هء -۲] لا[۳ ه [ 


و ضَعٌ علامة (” ) أمام العبارة الصُحیحة وعلامة () أمام العبارة الخطأ: 


1 [-۰۲ ۵] - }+< 21۵ -۰۲ و[ 8 [-۰۱ ۶۰۱]0]۳[ = ]1<[ 
ب ]-۰۱ ۳ U‏ [۰۱ = [-۰۱ ۳ ه [-۰۲ ٥ء‏ 0 = [-۰۲ [o‏ 
[o <] ©‏ -(۰)-[۰۲ 0[ ذه |< م[ - ]ہہ [o‏ حاف و[ 


مه 


لزید من التدریبات يرجى الدخول على موقع الوزارة الالكتروني 


٭ے بای - اص غاز روگ 


أولا: خواص جمع الأعداد الحقيقيّة 
سبق أن حدّدنا موضع النقطة س التى تمثل العدد ۱ + ۷ ۲ على خط 
الأعدادء وحيث إنه یمثل مجموع العددین الحقيقيين ۰۱ ۷ ۲ فان مجموع 


7 مب موه 4 لپ مه 
كل عددین حقيقيين هو عدد حقيقى . در 
٦ 1 2 0 0‏ ۱ 
أى أن مجموعة الاعداد الحقيقية ح 
۰ 56 مه ١‏ 
8 ۱ ۲ 
مغلقة تحت عملية لجمع کیٹ ۱ و 


8 كانت ادے. ب دح نان (ا+ب) دح 

فمثلاً: كل من ۲+۲ چم ۲ ۷۲۶ ۵ ٢یپا‏ ۲ عدد حقیقی . 
٠‏ اللیدال ٠‏ إذا کانت | 3ح ء ب 3 ح فان | +ب =ب + | 

فمثلاً: ۳۱۷۰۸۲ دما © +۲ مياه سلا هيم 


إذا كانت | 3ح ء ب دح ج ادح 


فان (+ب) + ج<ا]+(ب +ج) <أب+ب + ج 


فمثلاً: (۷+۳ ۲ )به = ۳+(۷ ۲ به) 


خاصية الدمج 
= ۳+(۲۷+۵ ) خاصية الابدال 
٭ (۳ + ه) +۷ ۲ خاصية الدمج 
۷+۸ ۲ 


وف تتعلم 
# العملیات على الأعداد 
الحقيقية . 
ته خواص العملیات على الأعداد 
الحقيقية . 


المصطلحات الأساسية 

نك الانغلاق. 

له الإبدال . 

له الدمج. 

> المحاید الجمعی . 

له المعکوس الجمعی . 

له المحاید الضربی . 

المعکوس الضربی. 

# توزیع الضرب على الجمع أو 
الطرح . 


3 SEET 
۳ 


ے 


0 ۔۔۔ 


- الصفر هو العنضر المحایڈالجمعن ٠‏ إذا کان | د ح فان أ+ . < ۰ + | 


فمثلا: ۷ oV+.=.4+‏ ۵۷ ۷۰ کا هچ( گا )صم E‏ 
0 لکل ادح یوجد د دح 
AEA ۱‏ م 


فمثلاة ۴۷ دح معکوسه الجمعی (-۴۷) 3 ح حيث 
۷ + (مم۴۱) - (-۷ ۳۲) +۲۷ -صفرا. 


زبس 
ھا تدرب 


@ ۱ أكمل لتحصل على عبارة صحيحة: 


۷ ۲ + ه - ه + 020+ 

- )۱۱۷۰( + ۱۷ © 

فيه ۷+ ۳۷ -ه +( 0 

3 المعكوس الجمعى للعدد ۷ ۸ هو 505 

لف المعکوس الجمعی للعدد (۷-۱ ۲ ) هو 8 

۵ ۳ + (۳۷) ۔ مسب 

6 - ۳ ۰۱۷ +۷ © 

00 - ) ۷۷ ۳( + ) ۷ ۷ + £) @ 

® إذا كانت | د حء ب 3ح فان | - ب تعنی ناتج جمع العدد أو ............... للعدد ب. 
۶ إذا كانت | 3 طء ب 3ن » ج 3 ح فان (ا+ب +ج) 3 0906 


۴ ناقش مع معلمك / معلمتك و زملائك: موضحًا بأمثلة: 
۳۳۹ 2 4 
۹ هل عملية الطرح إبدالية فی ح؟ 
© هل عمل الطرح دامجةٌ فى ح؟ 


ئ2 رغيات - يمت زا زلرعرزوی 


٦ 
ہے‎ 


٦ 


تانیا: : خواص ضرب الأعداد الحقيقية: 


الانغلاق إذا كانت |3 حء ب 3 ح فان | × ب 3 ح 

او ا ی اب 

أى أن حاصل ضرب کل عددین حقیقیین هو عدد حقیقی. 

او 6 ع ب ۵ دح > ۳۷ ۳۱ ۔ ۳ 
۲۰ ۷۲۷ ۰۷۲-2 دح 7 Tr = 7 x‏ ودح 


۷ ۳ کچ ۳ Ta‏ 3ح ¢ ۷ ۳ xX‏ ۵ ے ۷۱۰ ۳ 5 ح 


| × لكل عددين حقیقیین |ءب یکون | × ب = ب‎  لادييلا‎ ٠ 
۲۷۳ > ۲ ۷۷۲ ۰۳۷۶ ۷ ۲۷ 
لكل ثلاثة ة آعداد حقيقية أء ب ء ج يكون‎ 4 
ب) × ج = | (ب كا ج) = | × ب كا ج‎ × |( 
TUK FFE ۲۷۱۲ ۵۱۲۵ 27م‎ o) € TW ما‎ 
aKa TVX ۲ ۷ ۲ 5 5 


8 اک سخت ایکون × ۱۰۱۲۱۰۱۲ 


مٹلا: ۵۲۲ ۱۲ ويا ۲ ۱۷ ۵ ۵۱۲ 


آ07 ەۂە تیت اء ست 


پوجد عدد یی 
حيث |<-----<|-۱ (المحاید الضربى) 


قلا المعکوس الشرية للعدو ۷ ۴ سی سے یں کے سب : × 4 5" ۷ 
۳ 


۷ ۰ ۲ ۳۷ ۳۷ ۲ 
لاحظ أنه 


0 


آی آن = ۱ Xx‏ المعکوس الضربی للعدد ب. 
فا مع صطلوت أ( معام عل حملي لت دای ی چا دل عة ا ی ا 


شركة صحار ان (لری لد ئ2 


٣ ۴ 


1 مثال 
3 


رھ شاو وھ ہے وی 3 سل .۱8 شوم الم فاگ هد E‏ 
سے : من س٦ر‏ ج ہچ عن يديت يعون م عدد يحا. 
3 ۳ ع 8 08 6 ۹ 
احظ أن المحاید الہ ۱ ٠‏ کتایته با 8 - آج ا او أ 4 
1 ل يد الضربى يمكن ينه بالصورة + جج ات 
5 ۲۷۳ ربب 
ہو يو اڪ و ۳ 
FV‏ ۳۷۵ 
۳ جد ۳ 


۳ = TVX. = ۲۷+ ۲۷+ ۲ ۷6 
.جج‎ x ۵۱۷ - ۷۷ ۳۳ ۵9 


اھ المحاید الضربی فی ح هو العدد 0 
۱ ۲ ۳ 
و المعکوس الضربی للعدد ہے هو 0 
چ و اکتب کل من الأعداد الآتية بحیث یکون المقام عددًا صحيحًا: 
أ 


۸ ١ ۳ 
2 


۳۹۴ ۲ TV 
٦ 


۳۵ 


VY 9 TV 


| × (ب + ج) =( × ی) +( ۶۱ ج) داب + اج 


(| + ب) × ج = (| ۲ ج) + (ب × ج) = أج + بج 


26 زا باخیان - اس زغاز هروک 


66 امن 
وا 


۴ اختصر إلى أبسط صورة . 
TV) © ) ۰۷+ ۳( ovr‏ ه) م + ؟) 
سے (۲ - (oN‏ 
6 ۷۲ ۵ (۳ + ۷ )د ۱۷۲ ۳۷ + ۵۷۲ ۷ و 

عام ۷ + ۵۲ هماه ٠١+‏ 


TV) ©‏ + ه) (۳ + ۲۷ ) = TV‏ (۲۷+۳)+ه(۳ + ۲۷) 
Fe‏ ۳6 ۷ ۲ کو ا ۲ بو 6( ۴ وق ۳26 ۲ 
۷۳ ۲ +۲ +۱۵ + ۷۵ ۲ 
= ۷۳ ۲ + ۱۷+ ۷۵ ۲ ۲۷۸ +۱۷ 
O‏ - ۰۷۳ )۲ - (۲)۲ + ۲ ۷ ۲ ۵۱۷۳-۲۷ + (-۳ و" 
دع - ۵۱۷۱۲ + وكاه 
عو - ۷۱۲ 


۶ أعط تقديرًا لناتج (۳ + ۷ ۰ ) ۷ (۱ + ۷ ۸ ) و تحقَّق من صحة إجابتك باستخدام الآلة الحاسبة. 


أولاً: تقدیر ۷ * هو ۲ ۶۰ (۳ + ۷ ه ) تقدیرها هو ۳ + ۲ 


o 
ا‎ 


ہم 
ا 


تقدیر ۷ ۸ هو ۳ ۰ (۱ + ۷ ۸ ) تقدیرها هو ۱ + ۳ 
٠‏ (۳ + ۰۷ )(۱ + ۷ ۸ ) تقدیرهاهو ه × ع = ۲۰ 
ثانيًا: عند استخدام الآلة الحاسبة لحساب (۲ + ۷ ۵ )××( ٭ ۷ (A‏ 


ع ع ع 4 
نجد أن الناتج ۹ ای أن التقدير مقبول. 


لزید من التدریبات يرجى الدخول على موقع الوزارة الالكتروني 


شرعة صحارا للطباعة - (لفمسن (لررم ره ئ2 


۳ 
أ 


agi‏ نج 
© |جراء العمليات على الجذور 
التربيعية: 
# ضرب عددين مترافقين. 


المصطلحات الأساسية 
# جذر تربيعى . 
» عدد ان مترافقان . 


3 > ونا 3 ۰۹ 


إذا كان ء ب عددين حقيقيين غير سالبين فإن : 


٦۔۳‎ ×٢۷ ۳۱۷ ۲۷ فمثلا:‎ 
ea ہے ا ا‎ ESE FV 
Vo 


era e Te TRE 00۶۳ 
FVo = FV ۲۵۷ = FXToV = ۷ 


ااا 


کیا اشة 


۷ ® 


۱ 
۷ _ ۷۲۷ ۴ سدح - XIV‏ فراش پر ا 
¥ 


TVX ٦‏ ۔ م٣ TVX‏ ,یئ 
TV FY‏ 
Ve =‏ — ۲۱۷ +۲۱۷۳ ۷ ۲ 
© إذا کان س = ۷۲ -١ء‏ ص - ۷+۲ 5 آوجد قيمة المقدار س" + ص" 
س۲ = (۷۲ ° ۔١)۲۔(٢۷ ٩ ۷۶ - ۲) o‏ + ۱ 
KE =‏ قاد ۷۶ ۵ 4 1ت ۰۲۱ ۷۶ 6 
٩ ۷ + ۲( =‏ )۲ > ع + ۷ ۵ +۵ - ۹+ ۷۶ 9 
س۲+ص" = ۲۱ - ۷۶ ۵ + ۹+ ۷۶ - ۳۰ 


زب بل 
هه تدرب 


۴ ضع كلا ممايأتى على صورة ٠|‏ ب حيث | ب عددان صحیحان . ب أصغر قيمة ممكنة : 


TAV ®‏ @ ۷۰۱۷ ۶ 
@ ...۲ فك vr‏ © ۱۲۷۰ 
© اختصر إلى أبسط صورۃ: 
جه ۷۷۲ عا ۷۳ ۲ @ ۷ ۵ ۲ ۱۰۱۲ سک٭سے ۷۳ ۷ ۲۶ ۲۸۱۷۲ 
۷ پ ۷ ۸ @ ۲۰۱۷ - 60۱۷ اوک ۲۷۱۷ +۱۸۷۵ ۷ 6 


شرعة صهارالطباعة ‏ مل ري لول 3 


9 ‪ - 


3 2ر آوجد قيمة کل من س + ص . س × ص فى الحالات الآتية: 
0۸ س =+ ۷ .ص ۷-۱-2 
© س = ۷ ۳ ۲۷۰ ص ۰ ۳۷ + 
© س -ه ۷۳٠۲ء‏ ص <ه ۲۷۳۰ 


العددان المترافقان 


إذا کان |ء ب عددین نسبیین موجبین 


*ووووووووةن* 


پر رر 7 


= مربع الحد الأول - مربع الحد الثانی 
حاصل ضرب العد دین المترافقین هو دائما عدد نسبی 
إذا کان لدینا عدد حقیقیٌ مقامه على الصورة (۱۷ + ماب ) فیجب وضعه فى أبسط صورة ء وذلك 
بضرب البسط والمقام فى مرافق المقام . 


ل سل 
تدرب 
2 أكمل 
۷ ۰ +۲۷ مرافقه (............) وحاصل ضربهما = ×_- 
© ۷-۵ ۳ مرافقه ( ............. ) وحاصل ضربهما = a‏ 
© ۳۱۷۲ +۲۷ مرافقه (............) وحاصل ضربھماء 900 


K6‏ راان - رسن لماز ا عرزوی 


0 أمثلة 
ار متلة 
ص 5 ۷ 


ذا كانت = سح 
2 و من سردم یکی و فا تاج نوس 


الحل. 
۳ ۸ ۳ ۸ ...3 ۲ 
اه لما" الام ۳۷ ۵۷ +۳۷ 


٣۷+ (۸ ۸ | 

تر وو "دزا" )۲ و۳ ۰ 

ت ۷۶ ا 

Terry, TYE TV, 
TV TV TV و‎ 
a 0 لاضتف‎ ٤٤ EL. 


س + ص 50 ی0 TVe-‏ ھ۷۶١٥٢‏ +۷ 
۴ إذا كانت س - ص ء ۷ ۷ ۳۷۰ 


۳۳ ۳ 
>> آثبت أن س٠‏ ص عددان مترافقان. ثم آوجد قيمة کل من المقدارین 
س" - ٢س‏ ص + ص" 2 (س - ص)۲ ماذا تلاحظ ؟ 


کچھ نگ کا Ê‏ و ہے ہے 
اا Aa‏ ۳ <-.س جح جب 
ص = ۷ ۷ ". س ء ص عددان مترافقان 


شض ت ۷ VE ۴ ۳+ ۷۷۷-۰۲ Fg‏ ۷-۰ ۴ ود و 
گر + ۲۱۷۲ یں کو و کی ری ہر ورک ۳) 
se‏ سے A= YY‏ ما WNT‏ 
ےج ۲۳ 


(س - ص)۳ = [(۷ ۷ + ۳۷ ) - (۷ ۷ - ۳۷ )]" 


شركة صحارا لطباعة ‏ فص ری رل ع 


۲۳۳۷-۲۲۳۳۷ + VV FV + TV] = (س -ص)‎ 


۶ #۴ را ۷۲ 


س"-۲س‌ص+ص" = (س - ص" 


22.١15‏ گا 


48# فى المثالٍ السابق احسب كلا من 
© (س+ص) © (س-ص) 
۶ (س + ص) (س -ص) ده س"-ص"  .‏ ماذا تلاحظ 
6 سے ۷۷ +۲۷ .ص- ۳۷-۷۷ 
فان س +ص - ۷ ۷ +۳۷ + ۷۷ ۳۷۰ ۷۷۲ 
© س-ص = ۷ ۷ +۳۷ - (۷ ۷ ۳۷ ) 
۷ ۷ + ۷ ۲ - ۷۷ +۲۷ - ۳۱۷۲" 
© (س +ص) (س -ص)ء ۷۷۲ × ۳۷۲ 
= ۲۱۷۶ 
س۲- ص2۲ (۷ ۷ + ۷ ۳ )۷-۲ ۷ ۳۱۷" 
(r+ ۲۱۷ ۲-۷(-۳+ ۲۱۷ ۲ + ۷ )=‏ 
= ۷+ ۲ ۲۱۷ +۲ - ۲+۷ ۲۱۷ دم 
٤‏ ۲۱۷ 


تلاحظ أن (س +ص) (س -ص) = س' -ص۲ 


لزید من التدریبات يرجى الد خول على موقع الوزارة الالكتروني 


٭ے باضیان لے (شا الزعرڑوی 


® ۷ء تب GS‏ 


TV ۲ × ۵۷ - ٣ × ° فمثلاً:‎ 


2 ۷۴ ب = ۲ اپب 


fa OVX ہے مآ‎ ۴ ۸۳ Ya 
۲ ع۴ا‎ - ٣ ۷۷ 12-۷ - ٣ ٦٦ے جا‎ - ۲۸-۷ 


9© دنر إذا ضربنا كاد من البسط والمقام فی 7 ۶ » فأوجد النات فی 
أبسط صورة. 


شركة صحارا للطباعة- لتم (اررڑی للات کا ۳٣‏ کی < 


سسے 


اقل ظ 


@ انه 
5۵ 


71 9۶ + مه ۱۲۲ يك ,۱ :۲ 1 ۱۳ 


۲6۳۵ ME رجو‎ Tos as Fd 
۲۲ ل ب درام‎ TVX ۲۷۷ = 
LL ے وچ فک بر‎ 
۲۷۹2 ۲ ۷۱.۰+ ۲ ۷۶۰ ۲ ۳۵ 


۲۷۱ KEN ۱۳۰۱ ۴ م‎ ۴ 
Els FER = 7 ٦ہ‎ EV = ۴ ٦ے‎ ۶ ب‎ 
۱۵ - ۲ ۱۳۲ گے‎ 253 ۳ Ks 


۴ إذا كانت س - م + ص - ۷ ۳ ١‏ 
فأوجد قيمة کل من : 

6 (س + ص)" © (س-صا)" 
الحل. 

4 (س+ص) = ۴07 +1 +7۳- ۲0 


Y= XA -") ۳۷ ۲( = 


© (س-ص)۳-(۷ ۳ با - ۷ ۳ +" 


۸ = ۳)۲(- 


لزید من التدريبات يرجى الد خول على موقع الوزارة الالكتروني 


ہے (إرياضياك -(يمن زان روگ 


72 


سوف تتعلم الدائرة 
ت# حل تطبیقات على الجذور 


و 


مساحة الداثرة = 7 نق" وحدة مربعة 


المصطلحات الأساسية حيث نق طول نصف قطر الدائرة» 7 (النسبة التقریبیة) 


لل دائرة. E‏ 

ET‏ 8 8 ۵ ( وا 
له متوازی المستطیلات. ۱ 9 أمثلة 
4 مکعب. 


ت أسطوانة دائریة قائمة. ته و أوجد محيط دائرة مساحتها ۳۸,۵ سم" (7 (T=‏ 
مساحة الدائرة = 7 نق" 


ع _ ۴۳۸۰۵ *¥_ _ ۶٩‏ 
وی 3 ۲۲ 5 2 


لل كرة. 


4 فى الشکل المقابل الدائرة م مرسومة داخل ۱ ۳ 
المربع اب ج۶ فإذا كانت مساحة الجزء 7 و 
أوجد محيط هذا الجزء (7 = 3۳) ب چ 

الحل. 
نفرض أن طول نصف قطر الدائرة = نق . 

1 طول ضلع المربع ٢٢‏ نق 


شرعة صحارا للطباعة - (لنمسل (اررم لد ہے 


® 
5۱ 


سے 


ILE 


مساحة الجزء باللون الأصفر = مساحة المستطيل أهو ی - مساحة نصف الدائرة 


Fa FF ۱ ۳ ب لت‎ 5 

١ 00 ۷ ۱‏ 7 
Vo‏ _ یا هه ۲ ۱ ع ۲  _‏ ۲ س_ے ۲ 

53 د للق حادب تق = یی 


٠‏ نق" ۳۵۰ ٠‏ تق دعسم 
محيط الجزء باللون الأصفر = (أه + أي + وو) + + محيط الدائرة 


د( ه ++ و) + ۲ يا ءا لي 
دسل 
ينا 


٥ 
هم‎ = 6 
سم‎ ۷ 


دائر: مساحتها ٤‏ 7 سم . آوجد طول نصف قطرها ء ثم آوجد محبطها لأقرب عدد صحیح 
(7 -۲,۱۶). 


۴ فى الشکل المقابل: اب قطر نصف الدائرة فإذا كانت ےھ 
مساحة هذه المنطقة ۲ سم" آوجد محيط الشکل. ۱ 8 


م6 


2 


۴ فى الشکل المقابل: دائرتان متحدتان فى المرکز م 
طول نصفی قطریهما ٣سم‏ ء ٥سم.‏ 
آوجد مساحة الجزء الملون بدلالة 7. 

متوازی المستطیلات 

وکل وجھین متقابلین متطابقان 


المساحة الجانبية = ۲ (س + ص) × ع وحدة مربعة 


المساحة الكلية = المساحة الجانبية + ۲ × مساحة القاعدة 
حجم متوازی المستطیلات = مساحة القاعدة > الارتفاع 


حجم متوازی المستطبلات = س × ص × ع وحدة مکعبة 


ہے زراغبان -(يمى غاز (ل(عرڑوی 


۱ 
ا 


حالة خاصة: المکعب 

هو متوازى مستطيلات أطوال أحرفه متساوية. 

إذا كان طول حرفه = ل وحدة طول فإن ل 
٠‏ مساحة كل وجه - ل" وحدةمريمة _ مساحته الجانبية - 6 ل" وحدة مربمة 

مساحته الكلية = ال" وحدة مربعة حم معدي د سكين 


8 من 
ملم ل 


2 أوجد المساحة الكلية لمكعب حجمه ۱۲۵سم؟ 


حجم المكعب = ل" .ادل" ۰" ل = ۱۲۵۲ = سم 
المساحة الكلية -٦ل٢-٦×‏ (۲)۵ = اسم" 


زد س 
@ ندرب 


#ه متوازی مستطیلات قاعدته مربعة الشکل فإذا كان حجمه ۰سم ۲ وارتفاعه سم 


آوجد مساحته الكلية. 
49 آیهما أکبر حجمًا: مکعب مساحته الكلية ۲۹۶سم" أم متوازی مستطیلات آبعاده ۳۷۷ ۰۲۷۵ سم. 
۶ قطعة من الورق المقوی مستطيلة الشکل بعداها ٥‏ اسم 8 ببسم 


قطع من كل ركن من آرکانها الأربعة مربع طول ضلعه سم. 
ثم طویت الاجزاء البارزة لتکون حوضا على شکل متوازی 
مستطبلات» آوجد حجمه ومساحته الكلية. 


شركة صحارا للطباعة - (لنصن (ذررمم رل و 


۱ 
و 1 
سی ۲ ۳ 


الأسطوانة الدائْریْهُ القائمة 
هی مجسم له قاعدتان متوازیتان ومتطابقتان کل منهما عبارة عن 
سطح دائرة» أما السطحٌ الجانبیٌ فهو سطحٌ منحن یسمی سطح الأسطوانة. 


0 إذا كانت م» 2 مرکزی قاعدتی الأسطوانة فان م م هو ارتفاع الأسطوانة. 


3 هيا نفكر إذا كانت | 3 الدائرة م» ب ا ۴ 
© و قطعنا سطح الأسطوانة الجانبی عند اب 

ريسلا هذا لسع که سل علي سظي الال آپ با 
ويكون | ب - ارتفاع الأسطوانة ء١‏ - محيط قاعدة الأسطوانة. 


حيس 
سے 


ساخة اسن آب پا ا + الساعة تناب لمران 5 7 
المساحة الجانبية للأسطوانة = محيط القاعدة × الارتفاع = ۲ 7 نق ع وحدة مربعة 
المساحة الكلية للأسطوانة = المساحة الجانبية + مجموع مساحتی القاعدتين 


-۲ 7 نق ع +7۲ نق' وحدة مربعة 
حجم الأسطوانة = مساحة القاعدة × الارتفاع = 7 نق" ع وحدة مربعة 
۷ 
© 
7 مثال 

یہ ے ہرے پیج فیەاب۔.٠‏ اد سو .طویت على شكل آسطوانة دائر ية 

ئمة بحیث ينطبق 0/ ب علیک ك ج أوجد حجم الأسطوانة الناتجة شع 

محبط قاعدة الأسطوانة = ٤٤سم.‏ 

FY‏ عه 


6 باخیات - مس (غازٍ [لرعرزو4 


4# آسطوانة دائريةٌ قائمڈء طول نصف قطر قاعدتها ۱۶سم» وارتفاعها ۲۰سم. ید اوا 
الکلية. 

۶ أسطوانة دائر ية قائمة حجمها 7؟هلاسم ٭ء وارتفاعها ء !سم آوجد مساحتها الكلية (77 -۳۱۱۶) 
© وتا سے أسطوانةٌدائريةٌ قائمة طول نصف قطر قاعدتها سم وارتفاعھا ٠سمء‏ آم مکعب 
الكرة 

هی مجسم سطحه منحنى جميع نقاط سطحه على أبعاد متساوية (نق) من نقطة ثابتة داخله (مركز 
الكرة). 

إذا قطعت الكرة بمستوى مار بمركزها فإن المقطع دائرة مركزها هو 
مركز الكرة » وطول نصف قطرها هو طول نصف قطر الكرة نق. 
حجم الكرة = 2 7 نق" وحدة مكعبة. 
مساحة سطح الكرة = ۶ 7 نق" وحدة مربعة. 


Ga‏ مثال 
وه 


كرة حجمها ٥٦۲,٥‏ 7 سم" آوجد مساحة سطحها 


حجم الكرة = # 7 نق" 


۶۰٥‏ = چ ×76 نق" 


un ۰‏ 3 
ناه ار 22661 ۶۲۱,۸۷۵ 
نق = ٦۲١۰۸۷۸۷‏ = ۷,۵سم 
مساحة سطح الكرة = ۶ 7 نق' - ٤‏ × 76 (۲)۷,۵ - 77۲۲۵ سم" 
سس 


تدرب 


أوجد الحجمّ ومساحةً السطح لكرة طول قطرها ۶,۲ سم (77 = 55) 


لزید من التدریبات يرجى الدخول على موفع الوزارة الالكتروني 


شركة صحارا للطباعة - - (لنمن ري اد0 ت 


سوف تتعلم 
له حل المعادلة من الدرجة الأولى 
فى متغیر واحد. 
# حل المتباينات من الدرجة 
الأولى فى متغير واحد. 


المصطلحات الأساسية 
له المعادلة. 

> الدرجة المعادلة. 

> المتباينة. 

له الدرجة المتباينة. 

له حل المعادلة. 

له حل المتباينة. 


أولً:حل المعادلات من الدرجة الأولى فى متغير واحد فى ج 

نعلم أن المعادلة ۲ س - ؟ - 4 تسمى معادلة من الدرجة الأولى 

حيث أن س المتغير (المجهول) 

ولحل هذه المعادلة فى ح 
۳ س - ۲ دع بإضافة ۲ إلى طرفى المعادلة 


تس ۷۶" ویمکن الضرب فی المعکوس الضربی لمعامل س 


أى أن مجموعة الحل = [ ۲ ) 8 6 ۳ ۳ N‏ ع ۔ 


ویمثل الحل على خط الأعداد كما بالشکل المقابل 


7 


ê‏ © اوجد فی ح مجموع حل المعادلة ۷ ۴ س - ۱- ۲ ومثل 
الحل على خط الأعداد. 
الحل. 
۷ س ۲-۱ 
گے پر ۳۷ 
ہو حور 
مجموعة الحل هی إ۷ ۳ ) 
ویمثل الكل على خط العداد 
كما بالشکل المقابل. غ. ۳ ۲ ۷ * ۲2 


ای ۷ ۳ س٣‏ 
سے۷ ۳ 3ح 


GD‏ گا رہب ۔زمے زد ززھعرزی 


۱1۱ 11 
۱ - سس 


چ 2 آوجد فی ح مجموعةّ حلّ المعادلة س + ۷ ۲ = ۰۱ ومثل الحلٌ على خط الأعداد. 
س + ۷ ۲ ۱ ۰ س = ۷-۱ ۲ 3ح سے 
ویمثل الحلّ على خط الأعداد كما بالشکل المقابل. ۳ ۲ ٩‏ ۰ ۱-2 -۲ 


ا 
دی 


و ما آوجد فی ح مجموعة الحلٌ لكل من المعادلات الآتية ومتل الحلٌ على خط الأعداد. 
6 هس + - ١‏ 0 ۲ س +ع ۔٣‏ چ ٢س‏ -۳۔ ٤‏ 


ل س + ۵ = ۰ هب" ۷ ۲ س - ۱= ۱ و س -١-م/‏ ° 


ثانیّا: حل المتباينات من الدرجة الأولى فى متغير واحد فى ح وتمثيل الحل على 
خط الأعداد. ۱ 
الخواض التاليةٌ تستخدم لحل المتباينة فی ح وتکتب مجموعة الحل على صورة فترة: 
ذا كانت | ء ب. ج أعدادًا حقيقيّة وکان | < ب فإن: 


72 
1 


© ذا كانت ج>: فان ألا ج < ب × ج. خاصية الضرب فى عدد حقیقی موجب. 


ت 


© 1 أوجد مجموعة حل المتباينة ٢‏ س - ١‏ > 6 فى ح ومثل الحل بيانيًا. 


بإضافة ١‏ إلى طرفى المتباينة تصبح ۲ س ٦٦‏ 

بضرب طرفی المتباينة فى )٠>(‏ س >۲ 

۰ مجموعة الحل فی ح ھی [۳ء [١‏ ہے 

ويمثلها الشعاع باللون الأخضر على خط الأعداد. 8 I ¥ ۷ f‏ 


شركة صحارا للطباعة - (لنصن (لررلی الاد ہے 


وا ۱ ۳ 


# © اوجد فى ح مجموعة حر المتباينة ه ۳۰ س > ۱۱ء ومثل الحلْ بيانيًا. 
الحل 
باضافة (-۰) إلى طرفى المتباينة فیکون -۳ س > ٦‏ 
بضرب طرفى المتباينة فی (- 2 ) ینتج آن: 
ہہ س < -۲ oo-‏ 
أى أن مجموعة الحل فی ح هی ]- ۰۰*۰ -۲[ 1 © ٩۶‏ جع ۲ مم 
ویمثلها الجزء باللون الأخضر على خط الأعداد 
# (© أوجد فى ح مجموعة حل المتباينة .۳ < ٢س‏ -۱ < ٥‏ ومثل الحل بیان 
الحل. 
باضافة (۱) إلى حدود المتباينة -۲ + ١‏ -2 ٢س‏ -۱+۱< ۱+۰ 
أى -۲ < ۲ س < ۰1 وبضرب حدود المتباينة فى ( > ۰) 
اخ س < ۳ 
. مجموعة الحل فى ح هی [-۰۱ ۳[ ۴ جج NE AS * bS‏ 
ویمثلها على خط الأعداد الجزءٌ باللون الأخضر. 
فى مثال 4 ما مجموعةٌ حل المتباينة فى ط؟ 
ما مجموعة حل الجا فى طم 


_آوجد فى ح مجموعة حل المتباينة ٢س‏ +؟ < هس +۳< ٢س‏ + 4 ومثل الحل بيانيا : 


۲س+ ۳ سج2 ۵س ٣+‏ <٢س‏ +۹ باضافة (-۲س) 


)۳-( باضافة‎ ۹< ٣+ س٣‎ ے٣‎ 


2۰س ٦‏ يضرب حدود المتباينة 

2۰س <۲ 

مجموعة الحل فى ح هی [۰۰ ۲] حت سوسس به 
۲ ۱ 6 ا 


لزید من التدریبات یرجی الد خول على موقع الوزارة الالكتروني 


K€‏ راغات -زلمے زان روگ 


1 
٦‏ سس e‏ ل 3 5 
asa‏ ۱ ۱ 1 
۳ 
HE ET gS TEY‏ لہس lL‏ لس( 
: ۱ ۱ 
١ | 1 3 1 2 -‏ 
۱ ۱ ۱ ۱ ۱ ۱ ۱ 
۱ ۱ ۱ 
۱ ۱ 1 ۱ ۱ 
۱ ۱ ۱ | ۱ ۱ 
اب زور رو نا ۱ ۱ 
۱ ۱ | 
۱ ۱ ۱ ۱ ۱ 
۱ | ۱ ۱ ۱ 
8 ۵ ۵ ۳ ۲۳ 2۳ گا لكا گا لا اکا 51 13۱ 1۵ 1 اس 3 28 | EEE‏ 1 2 
1 1 
۱ | ۱ ۱ | ۱ 
۱ ۱ ۱ ۱ ۱ 
۱ ۱ ۱ ۱ ۱ ۱ 
۱ ۱ ۱ ۱ 
۱ | ۱ ۱ ۱ ۱ ۱ 
٦ 1 1 1‏ 1 لا 1 1 1 1 1 1 


سوف تتعلم 
# العلاقةً بين متفیرین من 
الدرجة الأولى . 
تله التمثيل البیان للعلاقة بین 
متغیرین من الدرجة الأولى. 


مصطلحات أساسية 
'ل» متغیر. 
7ت علاقة. 


> معادلة من الدرجة الأولى. 


یمتلك شخص آوراقا مالية فئة ۰۰ جنیهّاء وأوراقًا 
مالية فئة ۲۰ جنيهّاء فاذا افتری هذا الشخص جهازا 
كهربائيًا ثمنه ۳۹۰ جنيهًا. 
فكر: کم عدد الأوراق من كل نوع التى يعطيها للبائع؟ "یل 7 
نفرض أن س: عدد الأوراق فئة ۰۰ جنيهاء فتكون قيمتها ٥٥س‏ جنيهًا. 
وأن ص: عدد الأوراق فئة ٠١‏ جنيهًاء فتكون قيمتها ۲۰ص جنيهًا. 

والمطلوب: معرفة سء ص التى تجعل: ٥٠س‏ + ۲۰ص = ۳۹۰ 

تسمی هذه العلاقةٌ معادلة من الدرجة الأولى» فى متغيرين يمكن قسمةٌ 
طرفى المعادلة على ٠١‏ فنحصل على معادلة مكافئة لھاء وهی: 

٥س‏ + ۲ص = ۳۹ 
وتکون ص - - لس 

8 كل من س. ص أعداد طبيعية» وفی هذه الحالة تکونٌ س عددًا فرديًا. 
يمكن تکوین الجدول المقابل لمعرفة الامکانات المختلفة وهی: 
یعطی البائع ورقة واحدة فئة ٠٥‏ جنیهّ 
۷ ورقة فئة ۲۰ جنيهًا. 
أو ٣‏ ورقات فئة ۰۰ جنیها ۱۲ ورقة فئة 
۰ جنیها. 
أو ٥‏ ورقات فئة ٠٥‏ جنیها ء ۷ ورقات فئة 
۰ جنيها . 
أو ۷ ورقات فئة ٠١‏ جنیها ء ورقتین فئة ۲۰ جنیها. 


GD‏ |( زہنی ۔رمےردز رمرم 


00 


زل 
@ تدرب 


۶ مع شخص أوراقٌ ماليةٌ فئة ٥‏ جنيهات» وآوراق ماليةٌ فئة ۲۰ جنيهًا. اشترى هذا الشخص من المرکز 
التجار ى ہما قيمته ۷۰ جنيهًاء ما الامکانات المختلفة لدفع هذا المبلغ باستخدام نوعى الأوراق المالية 


التی معه؟ 
۶ مثلثٌ متساوی الساقینء محيطه ٩۱سم.‏ ما الإمكاناث المختلفةٌ لأطوالٍ أضلاعه» علمّا بأن أطوالٌ 
أضلاعه 23 می 


لح َو مجموع طولى أى ضلعین فى المثلث أكبر من طول الضلع الثالث. 


اس + ب ص = ج حيث اء ٠ء‏ ب ± ٠‏ )) تسمى علاقة خطية بين المتغيرين س» ص 


ويمكن إيجادُ مجموعة من الأزواج المرتبة (س» ص) تحقّق هذه العلاقة. 


مثلا: 
بدراسة العلاقة ٢س‏ - ص = ١‏ 
عند س = ۱ تکون ص = ١‏ ۰ (۱۰۱) تحقق العلاقة 
عند س < ۰ تکون ص = -۱ ۰ (۱۰) تحقق العلاقة 
عند س = ۳ تکون ص = ه &. (Oe)‏ تحقق العلاقة 
عند س = -۱ تکون ص = -۳ (-۲-۰۱) تحقق العلاقة 


وهکذا نجد أن هناك عددًا لانهائى من الأزواج المرتبة التى تحقّق هذه العلاقة. 


مت 0.7 

007 -19-.ۃ / 

© يمك فل ةرسح ايا مط تلن | 
المرتبة التى حصلنا عليها. 1 

لمرتبة التى حصلنا عليها STS‏ 

نه كل نقطة 3 الخط المستقيم باللون الأحمرء يمثلها زوج مرتبٌ ل 

بحا اللاقة ٢س‏ -ص - .١‏ ۸-7 ا 

0 


شركة صحارا للطباعة - (لنمن ری لت 3 3 
رك 


6 اس 


ا 


۴ أوجد أربع أزواج مرتبة تحقق كلا من القلاقات الآتية ء ومثلها بيانيًا: 
أ س + ص =۲ با س - ۲ص - ه 
ج ص۔٢‏ د س =۱ 

۶ إذا کان (-۲۰۳) تحقق العلاقة ۳ س + ب ص ١ء‏ فأوجد قيمة ب. 

۴ إذا كان (كء ؟ك) تحقق العلاقة س + ص - ۰۱۵ فأوجد قيمة ك. 


0۴ 0 


إذا کانت er‏ ۱ إذا كانت 
يمثلها مستقيمٌ يوازى محور السینات. ۱ يمثلها مستقيمٌ يوازى محور الصادات. 
مثلاً: العلاقة ۲ ص < ۳ 


| مثلاً: العلاقة س = -۲ 
7 ۳ | مثا لعلاقة س 
٤ :‏ ْ 
يمثلها الخط المستقيم | < 
باللون الأحمر وهو يمر 
بالنقطة (ء ج) ويكون 
موازيًا لمحور السينات. 


ہے ( ویکون موازيًا لمحور 


۱ الصادات. 
حالة خاصة: )| حالة خاصة: 
القلاقة ص = ۰ یمثلها محور السینات. ) العلاقة س = ۰ یمثلها محور الصادات. 


6 باخیات - مس غاز (لزعراوی 


سل 


۱ 


1 ت العلاقة التى یمثلها الخط المستقيمٌ باللون الأحمرِ فی كلا من الشکلین التالیین: 


مثل بیانیّا العلاقة: س + ۲ ص- ۳ 


یمکن اختيارٌ مجموعة من الأزواج المرّتبة التى تحقق مق هده العلاقة: 


مثلا: بوضع ص - ۲ ی س ۱-2 )۲۰۱٩(‏ یحقق العلاقة 
بوضع ص = ۰ س = ۳ (۰۳ ۰ یحقق العلاقة 
بوضع ص <-۱ e‏ سے٥‏ (۱-۰۵) تحقق العلاقة وهکذا .. 


ویمکن وضع هذه النتائج فى صورة جدول کالتالی: 


8 
وتمثل هذه العلاقةٌ الخط المستقيم باللون الأحمر. 

قاقش هبخ ناا 

رخ ماذا تلاحظ على تغیر قيمة ص كلما زادت قيمة س؟ 

0 متى یم الخ المستقيمٌ الممثل للعلاقة اس + ب ص > ج بنقطة الأصل؟ 


لزید من التدريبات يرجى الد خول على موقع الوزارة الالكتروني 


شرعة صحارا للطباعة - نع ری( ۷ 


ے٢ا‎ 


۰ ۰ ا 9 ۲ 
SE ii‏ إذا لاحظنا تحرّك تقطة على خط مستقیم من الموضع آ(س,» ص,) إلى 
ته ميل الخط المستقيم . الموضع ب (س,» ص,) حيث س, > س, 
ت تطبيقاتٌ حياتية على ميل وكل من أء ب 3 المستقيم فان: 
جم التغير فى الإحداثى السينى = س, - س, 


ويسمى بالتغير الأفقى 
مصطلحات أساسية التغير فی الاحدائیْ الصادی ص, -ص, 
له میل. ۳۳ 
© ميل موجب. 
لله ميل سالب. 


ت المیل يساوى صفرًا. 
# الميل غير معرف. 


فى الأمثلة الآتية ستدرس الحالات المختلفة للتغير الرأسى (ص, - ص,): 


© 


إذا کانت: 1 = (-۰۱ ۱ ب 2 (۰۲ ۳ 


36 (لريافيات - ام ردا (لرعراو4 


۱ 


۱ © تحرکت نقطة | على الخط المستقیم لأعلى لتصلّ إلى نقطة ب. 
1 ۵ ص 6> ص - #© المیل موجب. 


® 
مم مثال ۲ 
نب © 


إذا کانت: | (۲۰۰)» ب (۱۰۲) 


© تحرکت نقطةٌ اعلی المستقیم لأسفل لتصل إلى نقطة ب. 
© ص, < ص © المیل سالب. 


یم 
۱ ۲۳۵۱ مثال م 


إذا کانت: | (-۰۱ ۰)۲ب )٢٢٢(‏ 


فان: یل و ہر عكر = صفر . 


@ ص, دص 680 المیل = صفر. 


إذا کانت: | - (۰۲ ۱)» ب(۲» ۳) فاننا لانستطيع حساب المیل؛ لأن 
و 7 2 چ ۰ :2 00 

تعریف المیل یشترط وجود تغير فی الاحداثی السینی. 

آی: س - س, عو ٠‏ 


© تحرکت نقطة | رأسيًا تصل إلى نقطة ب. 
© س,-س, 8 المیل غير معرف. 


شركة صحارا للطباعة - (لنعص (ارری (ژرل ع 


0 0 


۶ فى کل من الحالات التاليةء آوجد ميلّ المستقيم أب . 


۷ء ب )< ۰) © | (۰)۱-۰۲ب (۰-) 
+ ادص )ب (۱۰۲) 3 |(۰۱-۰۳ب (e)‏ 

+8 ذا كانت | (۱-۰۲)»ب (۲۰۳)» ج(٤ء‏ ٥)ء‏ آوجد ميل کل من أب ء ب ج آج » ومثل كلا منهما 
بيانيًا ماذا تلاحظ؟ 


87# اختر الاجابةً الصحيحة من بين القوسین أمامَ کل عبارة: 


أولاً: الجذول الآتى يبين علاقة س» ص» وهی : اساسا 


(ص = س ٤+‏ أو ص - س +۱ أو ص - ؟س -۱ أو ص - "۲ ۲55 35 
ثانيًا: إذا کان (۰-۰۲) یحقّق العلاقة ٣س‏ - ص + ج - ٠‏ فان ج - -٦‏ 
)۱ أو -۱ آو ۱۱ آو -۱۱) 
خالقّا: (۲۰۳) لایحقق العَلاقة ںی (ص + سن ٥=‏ أو ۳ص -س ۳ أو ص +س-۷ أو ص -س -۱) 
رابعًا: تستهلك آله للری ۲,۶۷ من اللتر من السولار؛ لتشغیلها ۳ ساعات. فإذا عملت الآلة ۱۰ ساعات. فانها 
تستهلك ....... من اللتر من السولار. (۷,۲ أو ۸ أو ۸,٤‏ أو ,6 
7 ے سے جس 
۴ أوجد ميل المستقیم أب حيث | (-۳۰۱). ب (۰۰۳۲) هل النقطة ج (۰۸ ۱) 3 أب 
تطبيقات حياتية على ميل الخظ المستقيم 


الشكل المقابل: بوضح تغيرٌ رأس مالِ شركة خلال 8 سنوات. 
4 أوجد میل کل من أب .ب ج جک مادلالةٌ کل منها؟ 
ب احسب رأس مال الشركة عند بدء عملها. 


اھ( ۰ب = »٤(‏ ۰)ء ج =( ۰ فى = (0٠ N)‏ 


7 کے کر کل کے کہ کل سے کا گا 


CD‏ گا دردعبت ۔رسے زداز وروی 


1 
68 ۲ اه 


۱ 
بے نت 5 ا 1 کا 
آولا: ميل = | ب === ٠١‏ وهو يعبر عن تزايد رأس مال الشركة خلال السنوات الأربعة. الأولى بمعدل ٠١‏ آلاف 


چنیه. 
کک وي نے 57 57 ۲ 

ميل ب ج۔ >= صفر وهو يعنى أن رأس مال الشركة كان ثابتا خلال السنتین الخامسة والسادسة. 
جه 

سا سے گس ده وهو يعبر عن تناقص رأس مال الشركة خلال السنتین الأخيرتين بمعدل ۵ آلاف جنیه. 


ثانیا: رأس مال الشركة عند بدء العمل = الاحداثی الصادی لنقطة |= ۲۰ لف جنيه. 


هس 
و4 تدرب 


الشكل المقابلٌ بوضحٌ العلاقة بين طولِ شخص 


(بالسنتیمتر) وعمره بالسنوات. 
پچ و یه یه یه و 
أولاً: آوجد ميل كل من اب ء ب ج جك وما دلالة 
2 
کل منها؟ 


ثانيًا: احسب الفرق بین طول هذا الشخص عندما کان 
عمره ۸ سنوات» وطوله عندما کان عمره ۳۰ سنة. 
1 7 کی نے 
ملا حازم خزان سیارته بالوقود. وسعة هذا الخزان ٠٤‏ لترا » وبعد 
نر ۱۳۰ کر وید أن لنوت يوضم أن العتبقى > سمة الغزانہ 
ارسم الشکل البیانی الذی یوضح العلاقة بين كمية الوقود بالخزان 
والمسافة التی قطعتها السيارة (علما بأن هذه العلاقة خطیة)» واحسب 
المسافة التى تقطفها السیارةً حتى یفرغ الخزان. 
عند البدء: | 06 


المسافة كمية الوقود 
المقطوعة المستخدمة 


بعد قطع ۱۲۰ کم ب 2 (۲۰۰۱۲۰) 


و بات مق 
ميل أب ا 1۳ 


هذا الميلُ يعنى أن كميةٌ الوقود بالخزان تنقص بمعدل لتر واحد 
كل ۱۲ كم. 


ا ات ET‏ ۱ ۸ اكد ۱۵ 9 ی 
5 5 5 5 25 5 


شرعة صحارا للطباعة- (لنعتل (لررايى للد ئ2 


| اند 
چا 


۳ 7 1 


5 ةو و __كميةالوقود _ .6 
يفرغ الخزان عندما تقطعٌ السيارةٌ مسا فة = معدل النقص ص۴ 


xs.‏ ۸۰ کم. 


لح( اب يقطع مُحورَ المسافة فى النقطة (۰۰6۸۰) وهی تعبّر عن المطلوب. 


۶ فى الشكل المقابل: 
ل م ن مثلتٌ قائم الزاوية فى ل ۰(< (e‏ مع ادا کان 
ل (۰۷ ۰6۲ م (۰۷ ۲) أوجد إحداثى ن واحسب ميل م ن . 


إحداثى ن = )٦٦٦(‏ 


چ« 


_ لكشل ےک 
میل م ن < ۷۳ ۳۹ 789 = ۱ 


۳۴ كلّ من الأشكال التالية يوضّحٌ العلاقة بين المسافة ف (بالمتر) والزمن ن (بالثانية) لجسم. 
حدد موضع الجسم عند بدأ الحركة. وعند ن ٦<‏ ثوان ء وأوجد ميلَ المستقیم فى کل حالة (ماذا 
یمثل المیل؟). 


51 25 پک کا کا 
51 25 555 
SEN 1536 ۲۳ aii‏ 


لزید من التدریبات يرجى الد خول على موقع الوزارة الالكتروني 


€ بایان -(مے لا لوگ 


سے 


۱/۸/8۲۱۸ >>, 


سوق قمر 5 بحثت ظاهرةً التکدُس المروری وطرق علاجه: 
# كيفية جمع البيانات وتنظیمها 8 ما مصادرك للحصول علی البیانات؟ 
فى جداول تكرارية ذات || # كيف يمكنك جمع البيانات حول 
مجموعات. هذه الظاهرة؟ 
لما الطرق الإحصائيةٌ التى سوف 
تستخدمها لتحلیل البیانات؟ 
# جمع البيانات. لأ هل تستطیعٌ تفسير النتائج التی توبات إلبها؟ ۳ 
وی ات للا ما مقترحاتك لعلاج هذه الظاهرة وتحقيق السيولة المروريّة؟ 


جدول تکراری ذو ٠‏ جمعالبيانات ٠‏ 

مجموعات. 

عمل تعاونی تعاون مع زملائك فى جمع البيانات من مصادرها بتوزیع 

الادوار: 

© المجموعة الأولى: اجمع بیانات ابتدائية عن الظاهرة محل الدراسة 
عن طریق استبیان تدور آسئلته حول (وسيلة المواصلات المستخدمة 
فى التنقل - حالة الطرق - زمن التکدس المروری - وجود إشارات 
استرشادية على الطرق - التواجد الأمنى). 

نه المجموعة الثانیة: اجمع بیانات ثانوية عن الظاهرة محل الدراسة من 

النشرات المرورية - الانترنت - مصادر الاعلام. 

© المجموعة الثالثة: لاحظ آی الطرق أكثر ازدحامّا» وسلو ك قائدی 

السيارات والتزامهم بقوانين المرورء ومدی التزام المشاة باداب 

الطریق» وعبور الطرق من المناطق المعدة لعبور المشاة. 


المصطلحات الأاساسية 


تعاون مع زملائك فی إعداد جدول تکراری لوسيلة المواصلات التی بستخدمها زملاؤك. 


eee ۹ Grae eee aes ee 


حدّد الوسيلة الأكثر استخدامًا (المنوال) 
@ هل هذه الوسیلڈُ مناسبة؟ هل تساعدٌ فى علاج ظاهرة التكدّس المرورى؟ لماذا؟ 
ته ما مقترحاتك لعلاج هذه الظاهرة فى ضوء ماتوصلت إليه من نتائج؟ 


۱ 2 
0-5 


فيمايلى بیان بالدرجات التی حصل عليها ۲۰ طالبًا فى إحدى الاختبارات 


المطلوب: تکوینْ الجدول التكرارى ذى المجموعات لهذه البیانات . 
لتكوين الجدول التكرارى ذى المجموعات نتبع الخطوات التالية: 
أولاً: نوجد أكبر قيمة لهذه البيانات و أصغر قيمة لها؟ 

باعتبار مجموعة البيانات السابقة هی س- 

فإن: س- = (س : ۲ 2 سے2 19) 

أى أن: قيم س- تبدآمن ۲ وتنتهى عند ۱٩‏ 

أى أن: المدی = أ كبر قيمة - أصغر قيمة = ۲-۱۹ - ۱۷ 


ثانیّا: تجزاً المجموعة س- إلى عدد من المجموعات الجزئية و المتساوية المدى وليكن ٦‏ مجموعات. 
۰ مدی المجموعة - گا تقترد تقۃ ب من ٣‏ 
ثالًا: تصبح المجموعاتٌ الجزئية کالتالی. 


شركة صحارا للطباعة - (لنصل مر لاك 029 3 


23۳2922 ۳ لگن اکا اتا تہ 
8 ۲ - معناها مجموعة البيانات الأكبر من أو تساوی ٢‏ والأقل من ٥‏ وهكذا. 
رابعًا: تسجل البیانات فى الجدول التالی: 


خامسًا: يحذف عمود العلامات من الجدول فنحصل على الجدول التكرارى ذى المجموعات» ويمكن 
كتابته رأسيًا أو أفقيًا والصورة الأفقية للجدول هی كالآتى: 
EET‏ ۱۷ لمجموع. 
E 0 28‏ 


لزید من التدريبات يرجى الدخول على موقع الوزارة الالکتر وني 


6 اغبت -زلمے (داز للإعرڑوی 


سوف تتعلم 
4 كيفية تكوين کل من الجدول 
التکراری المتجمع الصاعد 
والنازل. 
# التمثیل البيانى لكل من الجدول 
التکراری المتجمع الصاعد 
والنازل. 


المصطلحات الأساسية 

# توزیع تکراری. 

# جدول تکراری. 

7 جدول تکراری متجمع 
صاعد. 

#7 جدول تکراری متجمع نازل. 

# منحنی تکراری متجمع 
صاعد. 


# منحنی تکراری متجمع نازل. 


الجدول النكرارى اسیع ا[ا دون سس 


التكرارى المتجمع النازل وتمثيلهما بيان 


أولا: الجد ول التکرارق المتجمع الصاعد وتمثيله بيانيًا 


( OR 
e ) 

60 
يبين الجدول الآتى التوزيعَ التکراری لأطوال ۱۰۰ تلميذ بالسنتيمترات فى 
احدی المدارس: 


ف ما عذ لیذ لذين تقل أطوالهم عن ۱۱۰ سم 
۶ ما عدد التلاميذ الذين تقل آطوالهم عن ۱۳ سم 
۶ ما عدد یرس 
کون الجدولَ التکراریٌ المتجمع الصاعد لهذه البیانات ومثله بیان 
هل يوجد تلامیذ تقل آطوالهم عن ۱۱۵ سم؟ لا 
هل يوجد تلامیذ تقل آطوالهم عن ۱۳۰ سم؟ وما عددهم؟ نعم ۰ ۱۲ تلميدًا. 
كيف توجد عدد التلامیذ الذین تقل آطوالهم عن ۱۶0 سم؟ نجمع عدد 
التلامیذ فى مجموعات الطول الأقل من المجموعة ۱۶۵ 
و الآن للاجابة عن التساوّلات السابقة بطر يقة يقة أكثر سهولة نکون الجدول 
التکراری المتجمّع الصاعد ‏ وذلك کالتالی: 


شركة صحارا للطباعة- (لنعسل ری رل ع 


3 ۳ 


أقل من SNS 2 ۱۱١‏ | ال تن ۱۹0 صفر 
أقل من ۱۲۰ ۱ ی © أقل من ۱۲۰ ۸ 
أقل من ۱۲۰ فا آی آقل من ۱۲۰ ۲ 
أقل من ۱۳۰ 1 ه03۵ أقل من ۱۳۰ ۳۹ 
أقل من ۱۳۵ ۰ 2 60 آقل من ۱۳۰ 1۲ 
أقل من ۱۶۰ ۹۶ )6 آقل من ۱۶۰ ۸ 
أقل من ه4١‏ ۱۳3 "8 أقل من ۱۶۰ ۹۳ 
آقل من ۱۵۰ 0 27 9 أقل من ۱۵۰ ۳ 


ولتمثیل الجداول التكرارىٌّ المتجمع الصاعد بيانيًا: 

© نخصص المحور الأفقىّ للمجموعات والمحور الرأسىّ للتّكرار المتجمع الصاعد. 

@ نختار مقياسًا للرسم على المحور الرآسی بحیث یتسع المحورٌ للتکرارِ الکلی المتجمع الصاعد عدد 
عناصر المجموعة. 

@ نمثل التكرارٌ المتجمحَ الصاعد لکل مجموعة ونرسم الخط البیانی لها بالتتابع. 


ا و 
نحنى التکراری ا سس لس 


و 
1 
نے 
7 
1 
1 
0 
1 
مجمو: 


ی 
وو ہر یں وج 


36 ژد باخباش - الم زان ا رای 


1 


سے 


ثانیّا الجد ول التکرارق المتجمۂ النازل وتمثيله بيانيًا : 
من التوزیع التکراری السابق ء والذى يبين آطوال ۰ طالب بالسنتیمترات فى إحدى المدارس. 
أوجد: عدد التلاميذ الذین آطوالهم ۱۰سم فأ کثر. 
عدد التلاميذ الذين أطوالهم ۱۶۰سم فأكثر. 
عدد التلامیذ الذین آطوالهم ٥‏ سم فا کثر. 
کون الجدول التکراری المتجمع النازلء ثم مثله بيانيًا. 
الحل. 
لایوجد تلامیذ أطوالهم ۱۰سم فأ کثر. 
عدد التلامیذ الذین آطوالهم ۱۶۰سم فا کثر هو ۷+ ۱۳ = ۲۰ طالبًا 
عدد التلامیذ الذین آطوالهم ٥‏ سم فأ کثر هو 


آکمل: sas hay EY‏ که E a 3 sn‏ 
لاوجابة عن هذه التساولات بصورة أكثر سهولة نکون الجدول التکراری المتجمع النازل کالاتی: 
الحدود السفلى التکرار المتجمع جدول التکرار المتجمع النازل 
للمجموعات النازل الحدود السفلی للمجموعات التکرار المتجمع الصاعد 


شركة صحارا للطباعة- (لنعل (لررژم (ژرل 


, 7 


ولتمئیل هذا الجدول بيانيًا نتبع نفس خطوات تمثیل الجدول التکراری المتجمع الصاعد ء وذلك لنحصل 
على التمثیل البیانی التالی: سے 


جا 200 
او و ا 
0/۳ 


لوول 
وو تدرب 


الجدول الآتى یمثل التوزیع التکراری لأعمار ۰ عاملا بأحد المطابع : 


جات ال ۰ لا ۰0 ۰ 0 
| التکرار ا ٦‏ ۱ 1 685 ۱ ۰ ۱ لله | 


المطلوب: 

0 کمل الجدول. 

© نا نا نا اک( 
رو 

© من الرسم آوجد : 

ا : عدد الال دی ین اکبر من ۵ سنه. 


لزید من التدريبات يرجى الدخول على موفع الوزارة الالكتروني 


پچ بایان -۔(ھے ژد روگ 


1 ۲ 
أولا: الوسط الحسابی سوف تتعلم 
سبق أن درست كيفية إيجاد الوسط الحسابى لمجموعة من القيم وعلمت أن: 7 كيفية إيجاد الوسط الحسابى 
ع 22/0 من جد ول تكرا رى ذى 

» كيفية حساب الوسيط 


الوسط الحسابی - 


24 
DSSS 


5 من جدول تکراری ذی 
فمثلا: إذا كان أعمار ه تلاميذ هی ۰۱3۰۱۰۰۱۳ ۰۱۶ ۱۷ سنة فإن: مجموعات . 
۳ ۱+ ۱۶+ ۱۷ 7 كيفية حساب المنوال 


الوسط الحسابى لأعمارهم = من جدول تکراری ذى 


د18 ی تلا 
6 


۱۷+۱٢۶ 11+ 1° +۱۳- ٠۱۰ EY 

الوسط الحسایی: هو آبسط المتوسطات جمیکا » وأكثرها تداولا ء وهو 
القيمة التی لو أعطيت لكل مفردة من مفردات المجموعة لكان مجموع هذه 
القیم الجديدة هو نفس مجموع القیم الأصلية» ویمکن حسابه بجمع قيم 
المفردات كلها ثم نقسم على عدد المفردات. 

ایجاد الوسط الحسابی لبیانات من جداول تکرارية ذات مجموعات: 
كيف یمکن ایجاد الوسط الحسابی للتوزیع التکراری الآتى: 


1 


¥ 


ا = ف 
کے جک ار 5 م () 


3 لایجاد الوسط الحسابی لتوزیع تکراری ذى مجموعات نتبع 
الخطوات التالية: 


شركة صحارا للطباعة۔۔ انمتن (لررايى ادل ٭ے 


ا 


© نحدّد مراک المجموعات: 
مركز المجموعة الأولى = للخ ٠٠١‏ . مركز المجموعة الثانية = ٣٠٢‏ -۲۵... ومکذا 
ونظرا لأن مدی المجموعات الجزئية متساوء وکل منها = ۱۰ 
نعتبر الحدّ الأعلى للمجموعة الأخيرة = 1۰ فیکون: 


1< + ۰ 


00= 


مركزها = 


8 نكون الجدول الرأسى الآتى: 


و ۳ مجموع (ك ×م) 
الوسط الحسابے* < بث مم ا 
a 55‏ درا - ۳۷ 
۳۹ 


ا 
و تدرب 


8 نا کان الوسط الحسابيٌ ادرجات تلمیذ فی الخمسة آشهر الأولی هی ۲۳,۸ فما الدرجة الى يجب أن 
بحصل علیها فى الشهر السادس لیکون الوسط الحسابی لدرجاته ۲۶ درجة؟ 
نان اس سس یت ۰ طفلًا بالکیلوجرامات. 


أكمل الجدول ثم آوجد الوسط الحسابی لهذا التوزیع. 


٭ے هبات -زمنے زان روگ 


ثانیا: الوسیط 

هو القيمةٌ التى تتوسط مجموعةّ المفردات بعد ترتیبها تصاعديًا أو تنازليًا بحيث یکون عددٌ القیم 
الأصعر متها مساو نا لعدد القيم الأكبر منها. 

ایجاذ الوسيط لتوزيع تكرارى ذى المجموعات بيانيًا: 
© ننشاً الجدولٌ التکراری المتجمعٌ الصاعدّ أو النازل » ثم نسم المنحنى التّكرارى المتجمع له. 
مح رتب ا ا سد را 
© نحدّد النقطة اعلی المحور الرآسی(التکرار) والتى تمل ترتیب الوسيط. 
© نرسم مستقيمًا أفقيّا من نقطة | فيقطع المنحنى فى نقطة نرسم منها عمودًا على المحور الأفقى ؛ ليقطعه 

فى نقطة تمثل الوسيط. 


@ س 


التوزيعٌ التکراری الآتى یبین درجات ٠٦‏ طالبّا فی أحد الاختبارات 
7یب | | | | | | 22ہ 
لش - ١2‏ - < ۰ چا 


آوجد الوسيط لهذا التوزيع مستخدمًا جدول التّكرار المتجمع الصاعد. 


0 ننشی الجدول التکراری المتجمعٌ الصاعد. © نوجد ترتیب الوسیط - ا ۳۰ 
9 نرسم المنحنی التکراری المتجمحَ الصاعد ومن الرسم نوجد الوسیط. 


من الرسم الوسیط - ۱۶,۸ من الدرجة 


شركة صحارا للطباعة - (لنعل (اررلم الاد 3 


ایت 
ہے 


" 


9 قغر هل يمكنك ایجا؛ الوسیط باستخدام الجدول التکراری المتجمع النازل؟ 
هل تختلف قبمة الوسیظ فی هه الحالة. 


ا عند" 


التوزيعٌ التکراری الآتى يبين الأجر الیومی لعدد ۱۰۰ عامل فى أحد المصانع. 
الأجر بالجنیه (المجموعات) 7 ع |دناه واد ۱ | فد 2 المجموع 
عدد العمال (التکرار) ہہ کگء ہہ 9 ٠١‏ 
المطلوب: 
۴ رسم المنحنيين المتجمع الصاعد والنازل لهذا التوزيع ما. 
#» هل یمکن إیجاڈ الأجر الوسیط من هذا المنحنی؟ 


آقل من ۱۵ صفر ۵ فا کثر ۱ 

آقل من ۲۰ ۱ ۲ فا کثر 1 

آقل من ۲۵ ۲۵ ٥‏ فا کثر ۷۵ 

أقل من ۳۰ ۷ ۰ فأكثر o۲‏ 

أقل من ۳۰ ۷۲ ٥‏ فا کثر ۲۸ 

أقل من ۰ء ۹۲ ۰ فا کثر ۸ 

أقل من ٥٤‏ ۱ 5 فا کثر صفر 
لاحظ أن: 
المنحنی التکراری المتجمعٌ الصاعد يتقاطع مع المنحنی التكرارى المتجمع النازل فی نقطة واحدة هی 


ضبان -زلسے زان روگ 


8 


الاحداثی الرأسى لنقطة م < .ه 
_ ۱۰۰ 
۲ 
= ترتیب الوسیط 


الإحداشيٌ الأفقيٌ لنقطة م يعين الوسيط 
كل ١٠مم‏ من المحور الأفقى تمثل ه جنيهات 
آکمل ۲ مم تمثل مت 

الأجر الوسیط = ۲۰ + 7* = ۳۱ جنيهًا. 


لك سا 
@ تدرب 
)0 ارسم منحنی التّکرار المتجمع النازل للتوزيع التكرارى التالى ثم أوجد قيمة الوسيط. 


ثالثا: المنوال 
هو القيمةٌ الا کنر شيوعًا فى مجموعة المفردات أى القیمة التى تتكرّر أكثر من غيرها من القيم. 
ےا ۱ 
نے 5 
م بح متال 


الجدول الآتى يبين التَّوزِيعَ التكرارىٌ لدرجات ٠٤‏ تلميدًا فى أحد الاختبارات. 


REN ESE EH 8‏ تا 
۳3 : داعد 1ه ۲۱ 


آوجد المنوال لهذا التوزيع بيانيًا. 
یمکن ایجاد المنوال لهذا التوزیع بیان باستخدام المدرج التکراری ء وذلك کالاتی: 
أولاً: ارسم المدرج التکراری 
0 نرسم محورین متعامدین آحدهما أفقيًا لتمثيل المجموعات والآخر رأسيًا لتمثيل تکرار کل 


شركة صحارا للطباعة- لفل ری ہے 


(8 


© نقسم المحور الأفقىّ إلى عدد من الأقسام المتساوية قياس رسم مناسب سل المبموعات. 
© نقسم المحور الراً سيّ إلى عدو من الأقسام المتساوية بمقياس رسم مناسب بحیث يمكن تمثیلأکبر تکرار 3 
فى المجموعات. 
0 نرسم مستطیلا قاعدته هی المجموعة (۲-) وارتفاعه يساوى التكرار (۳). 
© نرسم مستطبلاً ثانيًا ملاصفًا للمستطیل الأول قاعدته هی المجموعة )-٦(‏ وارتفاعه يساوى التکرار (5). 
© نكرّر رسم باقى المستطيلات المتلاصقة حتى آخر مجموعة .)-٥٢(‏ 
ا HEH ER IEE EH SHI EE‏ 1315 


ثانيًا: إيجاد المنوال من المدرج التكرارى: ۶ٰ۰ 


المجموعة الا کثر تكرارًا هى المجموعة (۱۶ -) 
وتسمی المجموعة المنوالية. لماذا؟ 

نحدد نقطة تقاطع او آپ سز ولسقظ 
منها عمودّا على المحور الافقی يحدد القيمة 
المنوالية للتوزیم. 


من الرسم ما القيمة المنوالیة؟ 


گا ا. "۱۷۷۷۷۸۱۱۱۷۸ 


مد 


8 


لزید من التدريبات يرجى الد خول على موقع الوزارة الالكتروني 


٭ے (إريافيات - سرت زان روگ 


الوحدة الرابعة 


سوف a]‏ لم متوسط العتثلے هو القطعة المستقيمة المرسومة من راس المقلتٰ ای 
له متوسطات المثلث منتصف الضلع المقابل لهذا الرأس. 
له المثلث الثلائینی الستينى. فى ای ای ده 
المصطلحات الأساسية فیکون | ء متوسط للمثلث 
۰ متوسط للمثلث. - ماعدد متوسطات أى مثلث؟ 3 1 75 
ا مثلث ثلائینی ستینی - ارسم المتوسطات فى کل من المثلثات التالية: 


وم ۳۳ 


نظرية (۱) 


۱,۸ 1 اه 


المثل ث تتقاطع جمیعا فی نقطة واحدة 


01000 


۷۷ 


ھ منتصف ج »و منتصف أب . 
فان: | ی ب‌ه جو تتقاطع فى نقطة واحدة. 


۱ 


فی الشکل المقابل: 


ص 
ص منتصف أب ء اس 6 خدص- (ن]. 6 س 3-5 


ع بات - نت زان روگ 


2۲ 


© ارسم بن لیقطع اج فی ع. 
أوجد بالقياس طول اع »طول جع . 
هل اع - ع؟ فسر إجابتك؟ 


۳ وی 4 ۶ 3 ئن سی صن ا 
ماس م و -..... ن ل < ...۰ ن ضے 5 
مھ < تب اھ م ج= هنن خی محیط ۸ ن ل ص = E‏ 


إذا كان: أم - ؟ م ى 
فان: م تكون نقطة تقاطع متوسطات المثلث أب ج . 


شركة صحارا الطباعة - لن ری الارن ہے 


09 از 


مثال (۱) 


فى الشکل ا مقابل: 
اب ج ی متوازی أضلاع تقاطع قطراه فی م؛ 
همد دم حيث و ه - ۲ هام 


رسم جه فقطع | ى فى و. 
أثبت أن: أو - وى 


البرهان: فی 27 أب جو 
5 اعد ۴س× (e)‏ م منتصف | ج 
فى ۸ واج 
"هد کم وه -۲هم 
7 ه نقطة تقاطع متوسطات المثلث 


' ه 3 جو .٠‏ جو متوسط للمثلث » و منتصف | 


> نظرية (۳) 


LLIN E 
ط المثلث القائم الزاوية الخارج من رأس القائمة بساوی‎ 
نصف طول وتر هذا المثلث‎ 


UOTE ۱ 


2 


AIT 


المعطیات: أب ج مثلث فيه وه (< ب) = .وه 
ب٤‏ متوسط فى ۸ أب ج 
المطلوب: إثبات آن: ب ى = | ج 
سے کے ے۱ 
البرعان: 


× الشكل أب ج ه فيه |ج ء به ينصف کل منهما الآخر 
الشکل اب جه متوازى أضلاع 
تقو زا ب) = ٠ ٩۹۰‏ الشكل | نه سعطيل 


٭ے رابت - سرت داز (لاعرڑوع 


7 پو دچ باس . بر ااج وهو المطلوب 


لك 
مثلث المرسوم من أحد رؤوسه يساوى نصف طول الضلع 
بل لهذا الرأس فإن زاوية هذا الرأس تكون قائمة 


2 


IIIIN 


سے ۱ 


المطلوب: إثبات أن یہ (< | ب ج) = .وه 


'.* الشكل أب جه فيه | ج ء ب ه متساويان فى الطول وينصف کل منهما الآخر 
۳ الشکل أب ج ه مستطیل 
9( اب ج) .وه وهو المطلوب 


En‏ المقابل لزاوية قیاسها ۳,۰ فى المثلث القائم الزاوية 
يساوق نصف ی امہ 


لزید من التدريبات يرجى الدخول على موقع الوزارة الالكتروني 


شركة صحارا للطباعة- (الفصسل (لررژم (لژرل ع 


المثاث المتساوی الساقین 


٠‏ خواص المثلث المتساوی ل“ آن اڈ ثلثات 2 8 ۱ أطوال أضلاعها إلى ثلائة آنواع: 


الساقين. ہر ہس کہ ہش 5 5 3 
یت مثلث مختلف مثلث متساوى الساقين مثلث متساوى الأضلاع 

تصنيفاتٌ المثلث المتساوی E‏ ےد الگ 

e‏ الأضلاع (متطابق الضلعین) (متطابق الاضلاع) 

مثلث متساوی الساقین. 

مثلث متساوی الأضلاع. 

مثلث مختلف الأضلاع. 


فى الشکل المقابل: 
لاحظ أن: الضلعین اب اج متطابقان جس ہت 
لذلك یی 'الوقلك: أ ے: د 
بالمثلث المتساوی الساقین 
وتسمی النقطة | رأس المثلث 
ب ج قاعدته والزاویتان 
بء ج زاو يتا قاعدة المثلث 


ساق 


بایان - (لمى (مان ی (لرعرزوی 


خواط المثلث المتساوی الساقین 

فی أىٌّ مثلث متساوی الساقین: 

O‏ مانوع كل من زاویتی القاعدة؟ (حادة - قائمة - منفرجة) 
9 مانوع زاوية الرأس؟ 


-6 


فى كل من الأشكال الآتیة اذكر المثلثات المتساویة الساقين وحدد قاعدتها ثم لاحظ نوع زاويتى 
القاعدة وزاوية رأس المٹلٹ . 


ناقش مع مع معلمك فى الحل 


Scan mel 


لزید من التدريبات يرجى الد خول على موقع الوزارة الالکتر وني 


شرعة صحارا للطباعة- (لفععل لر رى لول ہے 


ك القلاقة بین زاویتی القاعدة 
فى المثلث المتساوی 
الساقین. 

ك العلاقة بین قیاسات زاویا 
المثّث المتساوی الا ضلاع. 
# العلاقة بين الضلعين 
المقابلین لزاویتین 

متساویتین فی مثلث. 

٭ إذا تطابقت زوایا مثلث فانه 

یکون متساوی الأضلاع. 


المصطلحات الأساسية 
له مثلث متساوی الساقین. 


له زاویتا القاعدة. 


المثلث المتساوی الشاقین 


هل توجد علاقة بین قياس زاویتی القاعدة فى المثلث المتساوی الساقین؟ 

للتعرف على ذلك قم بالنشاط التالی: 

(69) نشاط 

باستخدام الفرجار 

© ارسم عدة مثلثات متساوية الساقین 
كما يوضح ذلك الرسم المقابل 
سای < آعد. 

© )2 أوجد باستخدام 59 7 
المنقلة قياس كل من زاويتى القاعدة <= أب ج پک اعدب. 

@ سجّل البيانات التى حصلت عليها فى جدول کالاتی» وقارن بين القياسات 
فى کل حالة. 


امم ممم 
اعدة فى المثلث المتساوى الساقين متطابقتان - 
521111111111171 


المعطیات : أب ج مثلث فيه اب = |ج- 


المطلوب : إثبات ان < ب << ج 


٭ هبات -(اصرت فا زعرلوگ 


نظریات- ڪڪ - ۶ 


« ترسم | کی ]چوس 
۲ البرهان : المثلثان أى ب. ای ج قائما الزاوية فیهما 
- اب = اج (معطی) 
21 (ضلع مشترك) ‏ ا حم 
بك قر ]اق ب 2 كل قح (وتر و ضلع) 
وينتج من التّطابق أن < ب = كاج وهو المطلوب 


لوٹ 
هه تدرب 


۴ فى كلّ من الأشكالٍ الآتية أوجد قيمّة الرمز المستخدم فى قياس الزاوية: 


شركة صحارا للطباعة- انل اراي لوا ہے 


IKE 


© فی الشصل الع یں آب عطاك اوی انساقین وہ آپ = اج 


0 و5 جپ و وو بج 
أولاً: 12 آوجد و رح اب ج) 
نانی: 12۱ اثبت أن E‏ ابو = بك اعدف 


۱ إذا كان المثلث متساوی الأضلاع فان زوایاه الثلائة تکون متطابقة 
ویکون قياس کل منها .57 


فى الشّكل المقابل: أب ج مثلث متساوی الأضلاع. 
۶ 3 ب ج بحيث ب ج ع ج وى . 
© اثبت أن بال ای" 
المعطیات : | پا د پا چ م عب | چی و دب ج 
المطلوب : إثبات آن: بآ ل | ی 
البرهان : ۰۰ ۸۵ أب ج متساوی الأضلاع . 
ے وه( اجب) وه( پاچ وه( پاد نتيجة 


جوز و سر ےک شوك نز 

ی( < ب جا = ف( < جای) + و (< جیا) = ۹۰ )1( 
فى لك اج لے 
جا= جور وه (حجاء) = وہ ( < ج٤۶‏ ) )۲( 


من (۱)» (۲) ينتج أن: ق ( <= ج او )وه ( < جو ا) - ۰۳۰ 


2٤‏ لاراغبن - ا ردان (لزعرڑوی 


ا لطم | 


ف( بای) دف( < باجا)+ف (< جاء) 
قو( کب ای مع م 0۹۰-۰۳۰ 
1م وهو المطلوب 


َ0 قباس أى زاوية خارجة للمثلث يساوى مجموع قياسى الزاويتين الداخلتين عدا المجاورة 


مثال 


٣‏ فى الشكل المقابل: اب ای ب ج - ج و 

© اثبت أن < اب ج = < اء ج 
المعطیات :اب ای ب ج = جو 

المطلوب :اثبات أن < اب ج = 5 اء ج 
البرهان :فى ۸ آب ۶ 

اب = ای 

وه (ح< اپئ = قل( اک ب) )1( 
فى ۸ جب 5 


۶ جب = جو 

“.ف (< جب )٤‏ = فہ(< جوب) )۲( 

بجمع (۱)ء (۲) ینتج أن: 

وہ (< اب ء) + و(<جبع) = وه (< اوب) + (<ج و ب) 
وه (< ابج) وه (< اء ج) 

مک اب ج = ى اوج وهو المطلوب. 


شرعة صحارا للطباعة - انمتن لر رای لول ہے 


د هر 


د« 


LITLE 


وك تسا 
۱ 9ه تدرب 


فى کل من الأشكال الآتية آوجد قيمة الرمز المستخدم لقیاس الزاوية: 


A ۴ 


(9©) نشا ارس المثلث اب ج فيه ب ج -۷ سم ی (<< ب) - ی (< ج) - 00" ثم قس 
طول کل من اب ء | ج» کرر النشاط باختیار قیاسات آخری لطول ب ج وقیاس زاویتی ب» ج و 
أكمل الجدول: 


8 هل طول اب - طول اج 4 هل اب = اج؟ 
۳ كيف یمکنك تفسيرٌ هذه النتائج هندسيًا؟ 


2۶ ززراغیان ۔زلمے لا لوگ 


الك 


۱ 


MN 


المعطيات :۸ ب ج فيه < ب = × ج 
المطلوب : إثبات أن اب = اج 
العمل :نتصف < ب اجبالمنصف  |‏ يقطع بج فی و 
آلبرهان ۽ ٭ کپ 5= كا 
"وه (< ب) = ف( ج) 
٦‏ عرف کپ آ جج 
"9 (< ب|ئ) = وه( جاء) 
٭ مجموع قیاسات زوایا المثلث الداخلة = ٩۱۸۰‏ 
> وه( آوب) = وه( ای ج) 
2 المثلثان| کب : اک ج‌فیهما 
| ئ ضلع مشترك 
وه (< ب‌اء) = و (< جاء) 
وه (< آوب) - :زنک اء ج) 
کل اوی دير اق 
وینتج من التطابق أن اب = اج 
ویکون۸ أب ج متساوی الساقین. 


إذا تطابقت زوايا مثلت فانه ' یکون دساوی  EE‏ 
نے )باغو رمقو الیک کا اق د ۱ 
اب داج و (< ب اج) -۱۰* 


2 اکمل فق(5 اب‌ج) - وم( اجب) - 595 
آی آن: < ےہ 2 کڈ یں کسی 


با 


شركة صحارا للطباعة- (لنصن (إررى (لژرل 7 


- 


۳ 88 


3آ المثلث المتساوی الساقين الذی قياس احدی زواياه "٦٦‏ يكون متساوى الأضلاع. 


رود 
هه تدرب 


فى كل من الأشكال الآتية اكتب أضلاع المثلث المتساوية فى الطول كما فى المثال © : 


ع رابت - زيمن تاز [لرعرزوى 


۷ فی الشکل المقابل: أب ج مثلث فيه أب = اج س ص // ب ج 

© اثبت آن ۸ اس ص متساوی الساقین. 

المعطیات : اب -اج. س ص // ب ج . 

المطلوب : اثبات أن اس -|اص 

البرهان :فى ۸۵ اب ج *" اب-اج 
وم( اب ج) -ی(<اجب) 0( 
۰ سن ان از ہے جدة ۰۳1 قاطع لهما 
. وه( اس ص) = ف۶( < اب ج) بالتناظر (۲) 
بالمثل .۰ س ص // ب جء أأج قاط لهما 
*.قه(< ١ص‏ س) = ف( اج ب) بالتناظر (۳) 
من (۱), (۲), (۳) ينتج أن: 
وه (< اس ص) = ف (<اص س) 


فى ۸ اس ص 

"إن (ک آس‌ص) د فک اص س) 

م لأس داهو 

أى أن المثلث أ س ص متساوى الساقين وهو المطلوب 


@ ففر هل یمکنْ استنتاجُ أن س ب = ص ج؟ فسر إجابتك. 


شركة صحار ال ری ا ہے 


” 0|] 7 


۶ فى الشكل المقابل: 
أب ج مثلث قائم الزاوية فى ب» وه (< ج) - ٠٣‏ 


و3 | ج بحیث ئ ب-و ج 


(۵ اثبت أن أب ء متساوی الأضلاع. ب ج 


المعطیات :9 (< اب ج) ۹۰ء 9 (< ج) ۰*۳۰ و ب واج 
المطلوب : إثبات أن أب -ب و دائ 
البرهان : فیک بج و ب-ک ج 
اق (< یب ج)= 3 (× ج) -۳۰* 
فی “لابج 9 (< اب ج).۔۹ء وه (< و ب ج) .مه 
“. ف ( کب أواء.وة- .66 .به )1( 
'* << ا ب خارجة عن ب و ج 
فہ (< ای ب)-فه (< وب ج) +( وجب) 
یڑک | و ی = :۳٠ے‏ ,مقع مجه (r)‏ 
فى ابی ۰ مجموع قیاسات زوایا ۸ الداخلة = ۶۱۸۰ 
كيلك ایی د مت سيوم وذ رس 
من (1» (۳(۸۲) .. ف (= اب ی)= ي (ح ای ب)- و رد ) 
ای أن اب, = < اوب ع < | 
* المثلث أب ی متساوی الأضلاع آی أن آب-ب ء - ا. 


لزید من التدریبات يرجى الد خول على موقع الوزارة الالکتر وني 


ع بای - (لصے لدان زلزعرڑوی 


1 


(2۸ 


52 اہی ننانج عای نظریات.ا لمتات 
المتساوى الساقین 


نتيجة (۱) 


متوشط المثلث المتساوی الساقين المرسوم من 


المتساوى الساقين. 1 ۱ : 
الراس ينصف زاوية الراس ويكون عموديا على القاعدة 
ل مثلث متساوی الساقین. سے و سو 
منصف زاوية الرأس. ۵ اب ج فيه أب = اج 
4 منصف قاعدة المثلث. ۰ | ا متوسط فیه 
4 محور تماثل القطعة 


ی 
فان:| 4 پنصف < باج 


۰٠ء‏ لب ج 
لا 2 ایب = ۸ ای ج لماذا؟ 


نتيجة (۲) 


منصف زاوية الرأس فی المثلث المتساوی 
الساقین ینصف القاعدة ویکون عمودیّا علیها. 


فی الشکل المقابل: 


^ اء ب = ۶۱ ج لماذا؟ 


شركة صحارا للطباعة- فمن (ارردی للارت 


نتيجة (۳) 


© امس المرسوم من رأس المئلت المتساوی الساقین عمودیا 
علہ القاعدة ینصف كلا من القاعدة وزا یڈالراً س. 


فى الشّكل المقابل: 
كاب جفيهاب-اجء | ی بج 
فإنى تنصف ب ج» ف (< باو ) = ی (< جای) 


28 ۸ اء ب = شخ ار ج ماذا؛ 


نت 

فى الشّكل المقابل: 

اب ج٤‏ شكل رباعى جمیع أضلاعه متساوية فى الطول. 
لا الشکل رسج سین : قطرا الج ب 

538 ابء = ۸ ج ب > لماذا؛ 


وه لک آپ )دق ؤفك جب ٹا 


فی ۸ اب ج اب دب ج. بم ینصف دا اب ج 


هل قطرا المعین متعامدان؟ 
هل قطرا المعین ينصف کل منهما الآخر؟ 
هل قطر المعین ينصف زاو يتى الرأس الواصل بینهما؟ سجل إجابتك . 


2۶ ارغان - مس لدا (لاعراوی 


أولا: محورٌ التماثل للمثلث المتساوی الساقین 
محور تماثل المتلث المتساوی الساقین هو الستقیم المرسوم 

من رأسه عموديًا على قاعدته. 

فی الشکل المقابل: 

۵ أب ج فیه اب -اج | ی ل بج 

۰ ا تن ۵ 5 05 35 

فان | ء هو محور تماثل للمثلث اب ج المتساوی الساقین. 

ناقش: 

هل یوجڈ للمتلث المتساوی الساقین أكثرٌ من محور تماثل؟ 

کم عدذ محاور التماثل فى المثلث المتساوی الأضلاع؟ 

هل توجد للمتلث المختلف الأضلاع محاور تماتل؟ 


ثانیا: محور تماثل القطعة المستقيمة: 
پسمی ا لمستقيم العمودى على قطعة مستقيمة من منتصفها ل 


محور تماثل لهذه القطعة المستقيمة وللإختصار يسمى محور القطعة المستقيمة. 
فى الشّكل المقابل: 5 5 ۱ 
إذا كانت ک منتصف |ب » المستقيم ل 1 اب حیث ك 3 ل 
فان المستقیم ل هو محور اب 

خاصية هامة 


لاحظ أنه 2 
© ذا كانت ج 3 ل فان أ ج - ب ج 
@ إذا كان ها - هب فان ھ د ل لماذا؟ 


شركة صحارا باعل رل ع3 


۱ ۱۱۱ 7 


5 


۴ فى الشّكل المقابل 


اب اجه نجس و هت دهاج 


اه یچ ها 
فإذا کان ب ج - اسم, أوجد طول كل من ج ی » | ۶ 
المعطیات : اب - اج ه ب - ه ج 
المطلوب :إيجاد جی اک 
افق و ۶ أب داه “.| تقع على محور ب ج_ 
هاب د هاج ا هد لقع على حور پچ 
3ے اس هو محور ب ج 
ویکون 5 منتصف ب ج» |۶ لب ج 
'.' و منتصف ب جه ب ج = "سم چگ كا اسم 
ای لابج 
۰ فى ۸ أى ج القائم الزاویة فى ى 
(ائ)'"- (اج)۲۔(جو)' 
(ائ)۲٭٠١٠٠۔‏ 
ی - ٩۱۷‏ سم 
٣‏ فى الشکل المقابل 
أب ج مثلث فيه أب = أ جه 
ا لبجء فب( ب |و)۔ہ؟٠‏ 


ب ج - ۶سم آوجد 
® و( واج) @ طول وج 
الحل . 


المعطیات: اب = | جج ۳11 1 ہے 3 ف لك ب‌اء) = ب ج = سم 
المطلوب: 3 (< ٤‏ أج). طول وج. 


ف 8 ج 


٭ے زر بایان -(لصے (نا نہ (لاحرڑوی 


1 فی ۸ اب ج 
٭ يداه [ کے بل پیج 
If‏ ینصف القاعدة ب ج وینصف < ب اج 
وه ( = و اج)= 3( < و آب) -6۲۰ 


سے ۳ کا ہے 
و = بج دع - ٢‏ سم. 


زاس سل( 
ود تدرب 


۴ فى الشکل المقابل 
سن صن دس ل» ع ص = ع ل ل م صن م 


۴ فی الشکل المقابل: 
ب ک۶ = جاه 
و( اب ج) - ی( اجب) 
وه (< ئ)ءق (< ه) - ۹۹٠‏ 
برهن آن: ف (< ء آب) دق (< جآه) 


۶ فى الشّكل المقابل: 
اباب وه // اب 
وو // اج 
اثبت: أولًا: و ھ-٤‏ و 
ثانیا: وم (< ب أآج) وه (< ھ و و) 


لزید من التدريبات یرجی الد خول على موقع الوزارة الالكتروني 


شركة صحارا للطباعة- (فتل (إررايي رل ہے 


© هل جميعٌ تلامیذ فصلك لهم نفس الطول؟ 

© هل هناك اختلاف من قياس الزاو بة الحادة والزاو بة القائمة والزاوية 
هل بين قياس الزاو ر والزاوي والزاوي 
المنفرجة؟ 


ماذا يعنى هذا الاختلاف؟ 


التباين يعنى وجودّ اختلاف فى أطوال التلامیذ وفى قياسات الزواياء 
ويعبّر عنه بعلاقة التباين ء والتى تستخدم للمقارنة بين عددين مختلفين. 
هق .` 
/ 3 ۱ نله 
e 2‏ امتل 
© ذا کانت: < اب ج حادة فان: وه ( <| ب ج) < “٩۰‏ 
© ف الشكل القابل: أب ج مثلث فيه 
أب ٤٤سم‏ ب ج ۲,۵ سم 
أج د ,۲ سم 


فان؛ اب>بج ‏ ب‌ج>اج ب 


أى أن اب > ب ج > اج 


شركة صحارا للطباعة- (للنمتن (ا رای( KC‏ 


1۱۱۱ 


08 سے 
8ا تدرب 


فى الشکل المقابل آوجد: یہ (< أجب)» ف (< اج ک). 
ى(< ا٤‏ ھ) ثم أكمل باستخدام > أو <: 
یڈ آئ ...یق یڈ مایخ 
وه( او ج) سس الك آجن) 
فه لگ ادو ....... قل آب‌ج) 


8( اسب 5(3 ا رها 


لاحظ أل جمیغ العلاقات السابقة تسمی متباینات. 


اش س ص 
و ۳:۵ 25 
2 اذا کان: س > ص س ف 32 ص + 2 

درت سن کک رر ۳ٹ mE‏ 
00 کے کے ضن - aR‏ 
© إذا كان: س > ص وو وت 
فإن: س-ع>ص-ع 
١ ١‏ 
۲ دص 
)0 ۱ 
۱ 00 | لو ۔- 
© إذا کان: س > ص » ع عددا موجیا یں ان 


@ إذا كان: س > ص» ص > ع 


س ص 3 
88 , ,., ...تن رآ 


فان: س>ع 
© إذا كان: س > ص »> ب س تد ۱ ص + ب 
قا سات سرعب 228ھ ۰۳ 1005 


ع باغیان -(لسے غاز (لاعرزوی 


SSK 


رآ قياس أى زاوية خارجة للمثلث أكبر من قياس أىٌ زاوية داخلة ماعدا المجاورة لها. 


e 
و4 تدرب‎ 


4 فی الشکل المقابل: أى من الزوایا التالية لها أ كبر قیاس؟ 
ex «< fS < 13 ®‏ 
x < AX < <3 ®‏ 
VS < ۳ < YS @‏ 
“XS < AS < VS @‏ 


۶ فى الشكل المقابل عين: 
۶ جمیع الزوايا التى قیاسها آقل من مہ (<۱) 
@ جمیع الزوايا التی قیاسها آکبر من ف (< )٦‏ 
@ جميع الزوايا التی قياسها أقل من وه (< )٤‏ 


۲ رتّب قیاساتِ زوايا المثلث | ب ج تصاعديًاء قياسات زوایا المثلث س ص ع تنازليًا. 


۱ بي 
وه (< ..) < وه (< ...) < وه (< ....) وه (< ...) > و (< ...)> وه (< ....) 
يه فى اکن تقایل ج5 أب .2و اب 
فإذا كان: أب > ج و 7 
فان: س یں لے گا چا سب 


ED CET 


کح«( 


7 ےے و 
03200 سس ۱ 


فى الشكل المقابل: 

(<اجب)>فق (<“ابج).ءوب-وج 

اثبت أن: یہ (< اج كو ) > فق (< اب و) 

المعطيات: وه (< اجب)>ق: (< آب ج).ء ب-ء ج 
المطلوب: ‏ إثبات آن: و( اج 5) >ف (<<ابو) 
البرهان: ."ئ۶ بو ج 


د هل( جیا د اف أ کر بسا )۱( 
وه (ح اجب) > ق رڈ آب جا )۲( 
۰ بطرح (۱) من (۲) ينتج آن: 


وه (<اجب) یل“ ی جب) کی لك اپب ج) -فه لك و ب ج) 
".وه (<اجع) >وه (ذاب) وهو المطلوب 


لزید من التدریبات يرجى الد خول على موقع الوزارة الالکتر وني 


2۶ راغان -(لمے زغاز روگ 


1 


01 طلا 


سوف تتعلم, 
له المقارنة بين قیاسات الزوایا 
فى المثلث. © فى الشکل المقابل: | ب ج مثلث متساوی 
الساقين فيه اب = | ج 


المصطلحات الأساسية [ # عند طى المثلث بحيث ينطبق الرأس ب على 


لل زاوية . الرآس چد 

4 قياس زاوية. ماذا تلاحظ على قياس الزاويتين ب. ج المقابلتين 9 لت 
#اراعةت هت | الین اج آب الصاوین نی الطول: 

4 أصغر زاوية فى مثلث . 


# أصغر ضلع فى مثلث . الزاویتین المقابلتين للضلعين ب جء | ب المختلفین فى الطول؟ 

هل اختلاف طولا ضلعين فى المثلث يؤدى إلى اختلاف قياسا الزاويتين 
المقابلتين لهما؟ 

ارسم المثلث أب ج مختلف الأضلاع. 

إطوى المثلث بحيث ينطبق 
الرأس | على الرأس ب ماذا 
تلاحظ على قياس الزاويتين أء 
ب المقابلتين للضلعین ب جء 
١ج‏ المختلفين فى الطول؟ ‏ ” - 
لله كرر هذا العمل بحيث ينطبق الرأس ب على الرأس ج ماذا تلإحظ؟ 
# هل يوجد فى هذا المثلث زوايا متساوية فى القياس؟ 


4 © 


ا 


شركة صحار طباعة - لعل ری رل ع 


لاحظ أن: إذا اختلفت أطوال أضلاع المثلث تختلف قباسات زواياه المقابلة لهذه الأضلاع. 


09 
ارسم المثلث | ب ج مختلف الأضلاع نم قس آطوال أضلاعه الثلاثة ء وقياسات زواياه المناظرة ثم 
أكمل الجدول التالى: 


ماذا تلاحظ؟ 


AR‏ رتا 


المعطیات: ۸ اب ج فيه اب > اج 1 


المطلوب: إثبات آن: ی (< اجب) > ف (< اب ج) 
الو تفای 5 اب فا اھ 
البرهان: ۸ اجء فیه‌ای اج 
> ی(ذاجی)۔ی(ذاوج) () = 
٠:‏ <= اوج خارجة عن ۵ بو ج 
> وه (< ای ج) >ف:(< ب) )۲( 
من (١)ء‏ (۲) نستنتج أن 
وه(< اجء) > یه (< ب) 
فیکون ف (< اجب) > ی (< اج ء) 
> 9 (< اجب) > وه( ابج) وھ المطلوب. 


2٤‏ هبات - مت زان لوگ 


66 ا 


0 


4 كل من الأشكال التالية اكمل ۱د )<<<( 


تر 


8( ...وف (ذ ب) آف (دع) ...ف (ضکص) |9ه (ک باج)... ی( < ب جا) 
وه (< ) ..... وه (ح چ اق للا س)..... یه( ص) ای رد و اج).... ی( وجا 
وه( ب) ...فلك ج) ف ل ٠‏ ع) ...فى (= س) اف( باء) ...یه (ک ب جی) 
3 قباس آکبر زاوية فی المثلث > ۰" 


قياس أصغر زاوية فی المثلث < 71۰ لماذا؟ 


نیا سر 


فى الشکل المقایل: 
أب ج مثلث فيه أب > ب ج > ج | 
برهن آن: وه ( < ج) > وه (< ) > وه (ح ب) ۱ 
المعطیات: اب > ب ج > جا 
المطلوب: إثبات أن ی (< ج) کی (< ) > ف (< ب) 
البرهان: فی۸ اب ج 
پ سے “. وه( ج) > وه( (۱) 
سس | وف (<0)>ی (صذب) 0( 
من (١)ء‏ (۲) وباستخدام مسلمات التباین ینتج أن: 
ف( ج)> وه (< ) > ی (< ب) 


شركة صحارا باعة- لعل ری ٭ے 


00“ )۶) 7 


تر آل آکبر أضلاع المثلث طولاً يقابل أكبر زوایا المثلث فی القياس 
وأصغر أضلاع المثلث طولاً يقابل أصغر زوايا المثلث فى القياس. 


9 سر 


فى الشّكل المقابل: 


فإذا كان: م ج > م ب 
برهن أن: وه (< اب ج ) > ی (< اجب) 


المعطيات: بم ینصف << اب ج ج مينصف < | جاب 

امج >م ب. 

المطلوب: زثبات أن ی (= اب ج) > ی( اجب) 

البرهان: فی۵ م ب ج 
م ج > م ب وه (< مب ج) >( م جب) )۱( 
فى ۸ أب ج 
یع کت ای وه( م ب ج) چ ی (ل< اب ج) 0( 
× جم پنصف × اجب "وه (د م جب)= چو (<اجب) () 
من (۰)۱ (۲)ء (۳): چ ی ( < اب ج) > + ی( اج ب) من مسلمات التباین 
9 (< اب ج) > ی (< اجب) وهو المطلوب 


لزید من التدریبات يرجى الد خول على موقع الوزارة الالکتر وني 


٭ ا باغیان - اس لا روگ 


الهقاوّنة تبن آطوال الاأضلاع فى 
المثاث 


| فى الشکل المقابل: أب ج مثلث زوایاه مختلفة فى القباس. سوف تتعلم 
اطو المثلث بحيث ينطبق الرأس أ | 4 المقارنة بین أطوال الأضلاع 
على الرأس ب. ماذا تلاحظ على طولى فى مثلث. 

الضلعين ب ج » اج المقابلين 
للزاويتين أء ب المختلفتین فى القياس؟ ن | المصطلحات الأسان 
کرر هذا العمل بحیث ینطبق الرأس ب على الرأس ج ماذا تلاحظ؟ | # أطول ضلع فی مثلث. 
عندما ينطبق الرأس ج على الرأس أء ماذا تلاحظ ؟ أصغر ضلع فى مثلث. 


هل يوجد فى هذا المثلث أضلاع متساو ية فى الطول؟ 4 أكبر زاوية فى مثلث. 
أصغر زاوية فى مثلث. 


إذا اختلفت قیاسات زوايا المثلث تختلف أطوال أضلاعه المقابلة 
لهذه الزوايا. 
رق نشاط ۲ ارسم المثلث | ب ج بحيث تكون زواياه مختلفة فى 
القیاسء ثم قس آطوال الأضلاع المقابلة وأكمل الجدول الاتی: 

قیاسات الزوایا آطوال الأضلاع المقابلة له 


ماذا تلاحظ ؟ 


هل أكبر زاوية فى القیاس یقابلها أكبرٌ ضلع فی الطول؟ وأصغر زاو ية 
فى القیاس یقابلها آصغر ضلع فى الطول؟ 

هل یمکن ترتيبٌ أطوال أضلاع المثلث تصاعديًا أو تنازليًا تبعًا لقیاسات 
الزوايا المقابلة لها؟ 


شركة صحارا للطباعة - (لفصل (لررژم (ژرل 


AA 


. 7 


المعطيات: ۸ اب ج فيه ی (< ج) > ف (< ب) 
المطلوب: إثبات آن: اب > اج 
البرهان: ۰ اب |ج قطع مستقيمة 

۳ يجب أن تتحقق إحدى الحالات التالية: ب 


(۱) اب <اج ()اب-اج ()اب>اج 

إذا لم تكن اب > اج 

557 قن اپا 

إذا کان اب-اج فين وه( ج)-فء( < ب) 

وهذا يخالف المعطیات حیث إن ف (< ج) > وه (< ب) 

وإذا کان اب<اج فان نوک جا دق لغ ب) حسب النظرية السابقة 
وهذا یخالف المعطیات حیث أن ف (< ج) > وه (< ب) 

مه قب اق يكو ان 4 | وهو المطلوب 


٭ے ززرانان -(اسے زان رهوگ 


۱ 0 


فى الأشكال التالية أكمل باستخدام > آو < أو = 


چ ۱ 37 صو 
° ۲ ۹ 
ب یی 


شركة صحارا نلطباعة - (لفعل (لرری الال ہے 


تیب ٤ھ‏ اب ج قائم الزاوية فی ب. 


٭ کڈ |[ سادة > وه (< ب) > ی (< ) 
فیکون | ج > ب ج 
۳ با اه < وه( ب) > وه( ج) 
فیکون اج »> اب ب 


احق آنا فی المثلث المنفرج الزاوية الطّلع المقابل للزاوية المنفرجة هو أكبر آضلاع المثلث طولًا. 


® هیا نفعر ۱ 


۳ < اب لماذا؟ 
3 > اب لماذا؟ 
اھ > اب لماذا؟ جح ب 


هل طول ضلع القائمة فى المثلث القائم الزاوية أصغر من طول الوتر . . لماذا؟ 


2٤‏ زیت - اسر زان (لزعرڑوی 


طول القطعة | تقيمة الحم ود يه المزسوقة هن لقظة کازج مسعقیه 


فى الشکل المقابل: اب ج جلث » ه 5 ا 
اک //ب ج وه (< جاء) a‏ 
ق( × ۶ آه) ۷۰" 

برهن آن: اج > أب 2 
المعطیات: آ2 //ب ج ی (<های) ٥ث‏ ی (< و اج) د 
المطلوب: إثبات أن | ج > أب 

البرهان: ۰۰ |ى // بج أب قاطع لهما 

“.ف (حب)ءدف (<هاء) - ۷۰ بالتناظر )١(‏ 
٦۳ء‏ //ب‌ج اج قاطع ما 

> و (<اجب) یه( و اج)- ۳۰" بالتبادل (۲) 
من (١)ء‏ (؟) يكون: 

فى المثلث أب ج 

ی (< اب ج) ۰۷۰ وہ (< اج ب) ٣=‏ 

أى أن ىه (< اب ج) > وه (< ا جب) 


| کے فا وهو المطلوب 


رق نشاط 
باستخدام المسطرة المدرجة والفرجا حاول رسم المثلث أب ج حيث: 
ايم 6 ہے رت س € اج-اسم 
عيسام 8 ب جد آسم 2 اج اسم 
م 8 ب ج-٤سم‏ 6 اج ۲سم 

أب -۸سم 3 پاچد سم ¢ اج - هسم 
فى ای من الحالات السابقة أمكنك رسم المثلث. وماذا تستنتج؟ 
اقا فی أى منلث یکون مجموغ طولی أى ضلعین فى مثلث آکبر من 

طول الضلع الثالث. 

آی آن: فی أى مثلث | ب ج یکون: 
اپ +ب‌ج > اج 


بج +جا > اب 


اب ]تفت > باجا 21 بسا 


فمثلا: الأعداد ٥‏ ۹ لاتصلح أن تکون آطوال أضلاع تل ؛ لأن جموع 
أصغر عددين -" + ه = ۸۰۸ < ۹ ولاتحقق متباينة المثلث. 
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فى المثلث اب ج إذا كان | ب = ۱۰ سمء 
پ ے۸9 سم 


أوجد الفترة التى ينتمى إلیھا طول الضلع | ج. ۱ 


ع راغات -زلسے زغاز هروک 


سسا 


۱ 2 تح 
( اھ sD‏ 
بسن 


ےتاپ و نوه ٠‏ اج < ۱۸,۵ )۱( 
لکن اج +ب ج > أب متباينة المثلث 
TTY TES‏ . أج >و,۱ )۲( 


NOE‏ ۱۸,۵>]ج->۱,۵ 


ESS 


ول 
هه تدرب 


اید الفترةً التى ينتمى إليها طول الضنّع الثالث لكل من المثلثات التالية إذا كان طولا الضُلعین 
الآخرين هما: 
(417 اسم سم © دسم ۲اسم ‏ لاس ١‏ سم لا ٢,۹‏ سم ٣,۲‏ سم 


الحل. 
٠× 4‏ متبانية المثلث 
تنص علی آن: مجموع طول ی أى ضلعین فی مثلث أ كبر من طول الضلع الثالث 


]۱5 ۰۳[ = الفترة التى ینتمی إليها طول الضلع الثالث‎ ٠ 
سم ( لماذا)‎ ٠١ = لا یمکن اختيار طول الضلع الثالث‎ 


لزید من التدريبات یرجی الد خول على موقع الوزارة الالكتروني 


شركة صحارا للطباعة - (لفععل لاررڑ لول ہے 


موراجے 


جمهوریه مصر العربية 
وزارة التربية والتعليم والتعليم الفني 
الادارة المركزية لتطوير المناهج 
الادارة العامة لشنون الکتب 


الفصل الدراسي الثاني 


المحتو بات 
الوحدة منت 
الدرس الأول: تحليل المقدار الثلاثى .. . e‏ مس ہف ہے وی ۱ 
الدرس الثانى: المقدار الثلاثى على صورة الهریع الکال ...بت n‏ سس تس a‏ 
الدرس السادس: التحليل بإكمال المربع 6 ۱۳ 0 1 13 1[ 001 رج سک دوب ہے ار 
ارح جح دی کہ دی میں دوک ا تا 


الوحدة الثانية: القوى الصحيحة غير السالبة والسالبة فی ع 
الدرس الثانى: قوانين القوى الصحيحة غير السالبة فى ح . Ws‏ 
الدرس الثالث: قوانين القوى الصحيحة السالبة فی ح 2 
الدرس الرابع: العمليات الحسابية باستخدام القوى اہ ہہ سعد رہ نی :۷۷۰۰۰ 
الوحدة الثالثه: O‏ 
الدرس الاول: الاحتمال.... 0ه0ه . 
ا ۳ اما المساحات 
Ayes sta ara cage a E ad‏ 


الدرس الثالث: مساحات بعض الاشكال الهندسية .... 5 نہ NSE‏ 


الوحدة الخامسة:التشابه ابه وعكس فیا تحت ایس 


الدرس الاول: التشابه 8٣۰ 029 ٠٠‏ 


الدرس الثانی: سی eê r‏ 81 
افوس کال االسافظا راس سم بش مه تاه ماه همم مت ایام 
الارس الرابع: نظرية إقلیدس .. - - .+2 
الدرس الخامس: التعرف على نوع الثلث ,0,9 ۱ 


(۷۳س- ۲) (س + ۳) ۲ 


سوف تتعلم سبق أن تعلمت أنّ: 


له معنی تحليل مقدارجبری. تحليلٌ أىّ عدر صحيح معناه تحویله إلى حاصلِ ضرب عاملین أو أكثر 
# تحلیل المقدار الثلائی. مثلا: ۳۱۲<ء ‏ أو ۳-۰2۱۲« أو ۰71۲-۱۲ ... 


مصطلحات اساسية | سبق أن درسنا التَّحلِيلَ بإخراج العاملِ المشترك الأعلى (ع. م. أ) 


او _ مثلا: ٦س"‏ ص"۲- ۹س٣‏ ص = ٣س"‏ ص (۲ ص - ۳س) 
7> مقدارجبری. ۱ 
# مقدار ثلائیٌ. نی 
مثال 
حثّل بإخراج ع.م.| 
۴ ۲س (م +۳) - عص (م +۲) » ۱(۱-ب) -ب (ب -) 


ا لحل 
أ)ع. م. | - ۲ (م +۳) 
۰ القدار = ۲( +۳) (س -۲ص) 
ب) القدار = (۱-ب) - (-ب) (۱-ب) 
ع.م. = (۱-ب) 
.. القدار = (|- ب) (|+ب) 


نعلم آن: (س +۲) ( س + 5) = س (س )٤+‏ +۲ (س + 5) 
دس" + ٤س‏ + ٣س‏ + ۶*۳ 
دس" + ( +۳) س +۱۲ 
دس" + ۷س + ۱۲ 


يسمّى المقدار (س۲ + لاس + ۱۲) مقدارًا ثلاثيًا. 


GED GF 


4 


71 


من خلال خطواتِ الضرب السٌابقة 
وباستخدام خواط عمليّة ارب هل . 
تستطیع تحليلَ المقدار (س" + لاس + ۱۲) 
إلى عاملین؟ 
أولاً : س" تحلل إلى س × س 


س 


- 


ثانيًا: نحاول البحتّ عن عددين حاصل ضربهما ۱۲ ومجموعهما < ۷ وهما ۳ ؛ 


س۲ + لاس + ۱۲ = (س + ۳) (س + )٤‏ 
aul}‏ 
,)حا فكر وناقش : 


۸- آوجد عددین حاصل ضربهما ۲۰ ومجموعهما ۹ 9# أوجد عددين حاصل ضربهما ۱۲ ومجموعهما‎ Ww 
۱۶- ومجموعهما‎ ٠١٠ أوجد عددین حاصل ضربهما‎ 4© ٠ أوجد عددین حاصل ضربهما -۲۶ ومجموعهما‎ 48# 


یحلّل هذا المقدار إلى عاملين. 
© الحذ الأول فى کل منهماس . 
2 الحدان الآخرانِ هما عددان حاصل ضربهما ج ومجموعهما ب . 
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ات 
٦‏ 
۱ 


8 


عق حل المقدار: ۲ ص" -۸: +۱۸ ص 
يبب ہو سوہ سور دس فیکون المقدار = ۳ص ۲ + ۱۸ص - 1۸ 
9 نلاحظ وجوة عامل م مشترك بين حدود المقدار وهو ۳ء فیکون المقدار = ۳ (ص' + ٦ص‏ - ۱۰) 


0 نبحثٌ عن عددين حاصل ضربهما ١7-‏ ومجموعهما ٦‏ وهما -۰۲ ۸ 
۰ المقدا ر - ۳ (ص -۲) (ص +۸) 


7 حلل المقدانَ: 0 ۳ ٦ن‏ دون" 


الحل. 

© م؛ تحلل إلى م" × م" 

© نبحثٌ عن عددين حاصل ضربهما (٥ن٢)‏ ومجموعهما (-ن) وهما -ن ء -٭ن 
المقدار = (م" - ن) (م" - دن) 


۲س × هس حاصلٌ ضرب الطرفین + حاصل ضرب الوسطین 


اق أن (۲س -۳) (هس )٤‏ - ۱۰س۲- ۷س - ۱۲ 
وبالعکس لتحلیل المقدار الثلائی ٠س"‏ - لاس - ۱۲ نجری عدة محاولات 
للوصول إلى احلیلٍ الصحیح ء و یمکن الاستعانةٌ بالشّكلٍ المقابل. 
الحد الأوسط = ۲ س ٤×‏ + (-۳) ×٥س‏ 


عد اال 
- ۷س - ۱۲ = (۲س - 0()۳س + ۶ 
سن شن س 


7۳ مثال ۱ حثّل المقدار ٣س٢‏ + لاس - 1 


سس ٣س٢‏ = ٣س‏ × س بینماد1)تحلل إلى ٦ ×0 دوأ٦د× ١‏ أو ۲ <۳۵)آو۲< ۳ ونلاحظ المحاولات 
الآتية للوصول إلى الحلْ الصحیح: 


٭٭ ین 
۳ 
۱ 


فى شکل (۱): ٣س‏ 6 + س × ۱ = -۱۷س < الحد الأوسط. 
فی شکل (۲): ٣س ٦×‏ + س 263 ۱۷١س‏ < الحد الاوسط. 
فى شکل (۳): س ×لد٣)‏ + س × ۲ = -۷س ‏ الحد الأوسط. 
فی شکل :)٤(‏ ٣س‏ ×۳ + س2 02- ۷اس = الحد الأوسط. 


.. ٣س‏ + ۷س -٦۔ء‏ ( ٣س‏ -۲) (س + ۳) 
68 س. 


حلل المقداز ۱۵س؛ - ۲۱ ع۲- ۲ س۲ع 

© المقداز بعد ترتیبه» هو: 0 ۱س؛ - ٦س'ع‏ -۲۱ع" نلإحظ وجود ۳ عامل مشترك آعلی. 
۰ المقدار = ۳ (هس؟* ۲ س "ع ۷ 6 

8 ۰۰ الحذ الثالث سالبًا. ٠‏ شارتا عاملی العدد -۷ ع" مختلفتان. 
۰ المقدار = ۳ (٥س ‏ - ۷ع ) (س۲+ ع) 


@ سم 


حلل المقداز ٦م"‏ + ن (۲ ن -۷م) 
المقدار- ١م"‏ + آن؟ - انم = 1م" - ۷ن م +۲ن' 
= (۲م -ن ) (۲ع - ان 
انا يمكن التحقق من صحة الحلّ بضرب القوسین بمجرد النّظرِ للحصول 
على المقدار الأصلىٌ قبل التحليل. 
لزيد من التدریبات يرجى الدخول على موقع الوزارة الإلكتروني 


0 6 000 


سبق ان تعلمت ان: 
(٢س‏ - ۲)۳ = ٤س٢‏ - ۱۲س + ٩‏ 
(دص + ۷س)۲ = ۲۵ص" + ۷۰س ص + ۹٤س"‏ 
زئل'؟۔ەم)؟ عل*-۱۰لام+ه۲م؟ 
می كل من التقادیر غس ۷ - ۱۲س +۹ ء ۲۵ص۷۰+۲س ص + ۹٤س"‏ ۰ 
لگ ۰ + وام" مريعًا کاملاً 


© كلا من الحدین الأول والثالث مربع کامل. 
9 الحد الأوسط - ۲ الجذر التربیعی للحد الأول × الجذر التربیعی للحد امثالث 
ویکون تحليلٌ المقدار الثلاثىٌ المربع الکامل على الصورة: 


۱ 
۱ 


تسه 


ل٤‏ ر٤١‏ ل'م + = (۷ ° ۹۷٣م۲)۲‏ = (ل۷+۲ع)۲ 


60 إخراج العامل المشترك الأعلى بین حدود المقدار إن وجد. 
ترتیب حدود المقدار تنازلیّا حسب قوی آحد الرموز. 


GED و‎ ٠+ 


0َ 


۱ ہم ۲ 
اللہ مثال ١‏ 
بين ايا من المقادیر الآتية يكون مربعًا كاملاء ثم حلّل المقدارّ الذى على صورة مربع کامل: 
۲ ٥س"‏ - ۰٠س‏ + ۹ ب ١ش‏ تک ج ۹ء ۷۰ اب؟ + ۲۵یی؟ 
1 ۲۰س۲- (0س)۲ ۰ ۰-۹ (۲)۳ كل من الحدین الأول والثالث مربع کامل 
۲ هس × ۳ - .لاس = الحد الأوسط 
.. المقدار ۲۵س۳۰-۲س ٩+‏ مربع کامل ویکون المقدار = (س -۲)۳ 
با المقدار ۾ +۶ م - ۶ لیس مربعًا كاملا لأن الحدّ الثالث سالبٌ. 


جہ اک الأول - ۶٩‏ 7 (۲)۷ مربع کال 3 الحد الثالت = ٥ب‏ 0 (ە٥ب٢)۲‏ مربع کامل 
xX‏ ۷ × ەب "= ۷۰پ" = الحد الأوسط. 
.-. المقدار ۹٤ا‏ + ۷۰ أب" 7 ٥ب‏ مربع کاملء ویکون المقدار - )۷ + ەب"( " 


(2ییاا ن 


أكمل الحدّ الناقص فى کل من المقادیر الآتية ليكون المقدارٌ مربعًا كاملا ثم حلّل المقدار. 
1 ٤ص"‏ + ...... +۱۲۱ ب ۳۰-۰۵ اب 5 


1 الحد الأوسط - + ۲ (۷المدالأرل × م الحد الثالث ) < ۶ ۲ < كص × ١١‏ =± ۶۶ص 
-. المقدار = ٤ص٢‏ + ٤٤ص‏ + ٠١١‏ ويكون المقدار = (۲ ص + ۲)۱۱ 

ب هما" = (lo)‏ 
الحذُ الأوسط - -۳۰ اب =۲ < 19 < الجذر التربیعی للحد الثالث 


نی الريب للد الثالث - 7 مد وب 
:9 
الحد الثالث = (-۲ب)۲ ی ٩ب"‏ 


0 المقدار ٠ - "fro‏ اب 4 ٩ب"‏ ویکون المقدار ۳ (ہا 3 ۳ب)۲ 
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۹ 


32 
7 


و 


استخدم التّحليلَ لتسهیل حساب قيمة: (۲)۷,۳ + ۲ < ۷,۳< ۲,۷ + (۲)۲,۷ 
نلاحظ أن المقدارٌ المعطی على صورة مقدارِ ثلاثیٌ مربع كاملء ولذلك يمكنٌ کتابثّه بالصورة 
المقدار = (۳, ۷+ ۲)۲,۷ - (۲)۱۰ - 


ےک 
ry‏ مثال ٤‏ 


حلّل کل من المقادير الآتية: 
1 هس۰+۲هس۱۲۵+۲س با ١٤ب‏ - ۲۸-٥۰‏ ج) ۲۶ص ۶٣٢ص٢‏ +٦ص٣‏ 


الحل . 


مب المقدار > مس (س ۰+۲ ١س‏ + (o‏ = س (س چ "(o‏ 
ب الفقنان- يا عب وبترتیب المقدار حسب قوی | التنازلية 
3 ۲ 0 
Îr. - ۲۵(۲- <‏ ب + ۶ب۲) 
(oY - fet‏ 


ج) المقدار = ٦ص‏ (؛ + ۶ص + ص۲) وبترتيب القدار حسب قوى س التنازلية 
٦ ۳‏ ص (ص۲ + ۶ص + (٤‏ 


= ٦ص‏ (ص +۲)" 


لزید من التدریبات يرجى الد خول على موقع الوزارة الالكتروني 


تا لاحك 


كل 


/ 


.تک تا 


تحليل الفرق بین المربعين 


سبق أن تعلمت أن: 
(س + ص) (س - ص) = س۲ - ص" 

يسمى المقدار س" - ص" فرقًا بين مربعين 

الفرق بين مربعى كميتين = مجموعٌ الكميتين ×الفرق بينهما. 

س" - ص" = (س + ص) (س - ص) 


5 


حلّل کل من المقادير الآتية: 
1 ٩۶س۲۵-۲‏ ب (١ص‏ - ۲/۳ -۱ 
بج ۷۔ ٤٣م‏ کی د (س + ص)۲ - (س - ص)۲ 


الحل 
1 ۶۹س۲۵-۲ = (۷س + ه) (۷س - ۵) 
يب" (١ص‏ - ۲6۳ -۱- [(۲ ص - ۳) + ۱] [(١ص‏ - ۳) - ۱] 
= (۲ ص - ۲) (۲ ص - )٤‏ 
= ۲( ص -۱) × ۲ ( ص - ۲) = ۶ ( ص - ۱) ( ص - ۲) 
CEN - "erv 3‏ ن = ٣م‏ (وم' - ۱1ن"( 
= ٣م‏ (۳م + ءن) (۲م - ءن۲) 
د (س+ص)'- (س - ص)" = [(س + ص) + (س - ص)] [(س + ص) - (س - ص)] 
هلأسن 17 لاض 
دوعن جن 


3 65۳ 00 


۹ 


7 


س نے 
LL‏ 


@ س 


۶ استخدم التّحليلَ لتسهيلٍ إيجاد قيمة کل من: 

1 (۲۵۷۲۳-(۲)۲۳۷ ب (۱-۲)۹۹۹ 
١‏ المقدار = (۱۷۲۳+ ۲۳۷) (۷۸۳۔ ۲۳۷) = ۱۰۰۰ ٢٢٥‏ - ۵۲2۰۰۰ 
ب المقدار = (۱+۹۹۹) (۱-۹۹۹) = ۹۹۸۱۰۰۰ - ۹۹۸۰۰۰ 


۳ حلل المقدار ۸۱س - ١٦۱ص٠‏ 
۱س۶ - ۱۳ص * = (٩س‏ ۳+ ٤ص‏ ) (٩س"-‏ ۶ص ) 
= (۹س' + ءص؟) (٣س‏ + "اص) (٣س‏ -۲ص) 


۶ استخدم التحليل فى ایجاد ناتج المقدار: 


")۲۳۰۸۲( x Y- "(Y1,1۸) ۲ 

۱ ۲ 1 

)۲۳,۸۲( - )۲٦,۱۸( [۲ = القدار‎ 
)۲۳۱۸۲ +۲٢ ,۱۸( )۲۳ ۱۸۲ - ۲۰,۱۸(۲ = 


)۵۰( )۲,۳۱(۲ = 


۲۳۱ =, Ix ۱۰۰ = 


Scan mel 


لزید من التدريبات يرجى الدخول على موقع الوزارة الالكتروني 


aan هه‎ 


و 


يل مجموع المحعب, 
والفرق بینهما 


-. 5 وتا‎ 5 ٠ 
. تحلیل مجموع المکعبین 7 تحلیل مجموع المکعبین‎ 
سال العلم الطالب: هل نستطیع تحلیل س" + ص"؟ # تحلیل الفرق بين مکعبین.‎ 
فکر الطالب وأجاب: آتوقع أن یکون آحد العاملین (س + ص) مصطلحات أساسية‎ 
به ل مجموع مکعبین.‎ 2 7 5 
قال العلم: هل يمكنك معرفة العامل الآخر فى س" + ص" شی یی سر‎ 


أجاب الطالب: لمعرفة العامل الآخر فی س" + ص" 
نقسّم (س"+ص") + (س + ص) باستخدام القسمة 
المطولة السابق دراستها. 1 
ويكون خارج القسمة س' - س ص + ص" 

المقدار س" + ص" يسمى مجموع مكعبين ويحلل كالآتى: 


مثلاً: 
۸س۲ + ۲۷ - (۲س)۳ + (۳)۳ = (اس +۳) ((اس)۲- ۲س ام + (۳)) 
= (۲س +۳) (۶س"۲ - ٦س )٩+‏ 
تحلیل الفرق بين المکعبین 
المقدار س" - ص" یسمی فرقا بین مکعبین» ویمکن استنتاجْ تحلیله: 
س" - ص" = س" + (-ص)۲ 


= (س + (-ص)) ((س۲ - س (-ص) + (-ص)۲) 


3 > 1١ CT 


مثلاً: ٥‏ |" -ب” = (۲)(۵ - (ب٢)٣‏ 


= (ہا - ب ro)‏ +0 أب" + ب 


725۳ 
امام أمثلة 
ن © 
۴ حلل كلد من المقادیر الآتية: 
1 س۳+ ۳۶۳ص" با ۳۱۰+ ۱۳۵ب۲ 
۶ (س + ع)۲-س؟ د س٦-‏ 1۶ص" 


الحل . 
أ س۳+ ۲۶۲ص" -(س)+ (۷ص)۲ 
= (س + ۷ص) (س" - لاس ص + ٩۶ص‏ ۲) 
ف ۱۳۵+۳(:۰ب۵-۲ (۳۱۸ + ۲۷ب۴) ده [(۲)۱۲ + (۳ب)۳] 
ده (۲+1۲ب) (1-۲۱۶ اب +۹ب؟) 


چ (س + ع)۳-س"۲- [(س + ع) - س][(س + ع)"+ س(س + ع) +س] 
سخ اس ےس + ع۲+س"+س ع +س؟) 
= چ س + ٣س‏ ع +ع) 
د س٦‏ - ٤٦ص"‏ 
ا ص ات 1# عور اج سے لے 
36آ[ هذا المقدارٌ یکن تحلیلّه كفرق بین مربعینء ويمكن تحليلُه کفرق بين مکعبینء ويجب تحليله أولاً 
و هه ها مر 1 1 0 
کفرق بين مربعین» ثم تحلیل كل من العاملین الناتجین. 
س" - ۲۶ص" (س۲ + ۸ص ) (س” - ۸ص ۲) 
= (س + ۲ص) (س۲- ٢س‏ ص +٣٤ص؟)‏ (س - ۲ص) (س" + ٢س‏ ص + ٤‏ ص") 
۴ إذا كان س - ص" ۲۰ 3 س - ص = ۰۲ س" - س ص + ص" = ۲۸ء آوجد قیمة س" + ص" 


س" ص" ۲۰ . (س-ص) (س + ص) = ۲۰ 
لکن س - ص =۲ .. ۲( س + ص) = ۲۰ . س + ص ٠١-‏ (۱) 
س + ص" = (س + ص) (س۲ - س ص + ص") : 
ew ۲۸۰ = ۲۸۱۱۰ =‏ 


لزید من التدريبات يرجى الدخول على موقع الوزارة الالكتروني 


7 
۷ 


لتحلیلِ مقدارِ جبری مکون من أكثر من ثلاثةٍ حدود مثل: 

٣اس‏ + اص + ۲ب س + ب ص 
نلاحظ عدم وجود عامل مث ہیر وس ہے ہہ وت 
السابقة » ولذلك نحاولٌ تقسیمه إلى مجموعات بين كل منها عامل مشترا 


المقدار ۲ اس +اص + ۲ب س + ب ص تم تقسیم المقدار إلى مجموعتین 


= (۲س + ص) + ب(۲س + ص) اخرجناع.م.آمن کل مجموعة 
= (۲س + ص) (| + ب) آخرجنا (۲س + ص) ع.م.أ للمجموعتین 
لاحظ أنه 
يمكن إجراءٌ التقسيم بطريقة أخرى کمایلی: 
المقدار -؟أس +۲ب س + أص + ب ص خاصيةالإبدال 
-۲س (آ+ب) + ص(اءب) 
-(]+ب) (۲س + ص) 


@ سه 


حلَّل کلا من المقادیر الآتية: 
6 سن۲+۲س۲-من-۲ © ٦س٢‏ ۔[ ٦+‏ اب - ۹ب؟ 


ج ۱-س۶-۲س‌ ص - ۶ص" 


الحل . 
ا المقدار = س" + ٢س‏ + (- س -۲) 
= س" (س + ۲) - (س + ۲) 


شركة صحارا للطباعة - فصل الدراسى ای 


لہ 


وں | ۱ 


. المقدار = (س + ۲) (س۲ - ۱) 
= (س + ۲) (س + ۱) (س - ۱) 
ب نلاحظ عدم وجود علاقة بین الحد الأول وباقی الحدود؛ ولذا یمکن تقسیمها کالاتی: 
المقدار = 17س" - ([۲ - "آب + ٩ب۲)‏ 
<۱1س۲- (۳۰-1ب)۲ 
= [٤س‏ + (أ -٣ب)][٤س‏ - (] -۲ب)] = (٤س‏ +۳-۱ب) (۶س -۲+۱ب) 
ج المقدار = (۱) - (س۶+۲س ص + ۶ص۲) 
-١-‏ (س + ۲"ص)۲ 
۱ = (۱-س - ۲ص) (۱ + س + ۲"ص) 


مثال (۲) 


)٢(‏ حلل کل ممايأتي تحليلاً کاملا: 

1 س(ع - ص ) + ل (ص -ع) 

@ س" -س"+س - ۱ 

الحل . 

1 القدار = س(ع-ص ) - ل (ع - ص) 

(ع -ص ) ( س - ل ) 

ب القدار = (س'-س') + (س -۱) 
= س" (س -۱) +( س -۱) 
= (س -۱) ( س"+۱) 


م 


وی 
القدارح (س"-۱) - (س'-س) 
= (س -۱) ( س"+س +۱) -س ( س- ۱) 
= ( س -۱) ( س" +س +۱ -س ) 


= ( س-۱) ( س"+۱) 
لزید من 8 الدخول علی موقع الوزارة الالکترونی 


GDB ا‎ 


كل 


١ 


سبق أن تعلّمت آن: 


المربعٌ الكاملٌ یکون على الصورة | +۲ اب + ب" ویحلل بالصورة (| + ب)" سوه ور 
وتوجد بعص المقادير لاتکون على صورة مر بع کاملء يمك کمال المیرا ‏ # التحلیل باکمال شر 
ليكون مربعًا کاملا . 5 

مصطلحات أساسية 
@ مثال ١‏ ته إكمال المربع. 
حثّل المقداز: س؛ ٤٤+‏ ص؛ ۱ 


الحل . 
هذا المقدارٌ لانستطیع تحلیلّه ہما سبق دراسته من طرق التحلیل» ولکی تحصل 
على مربع کامل يجب إضافة الحد ×٢‏ ۷س ٣۷×‏ ص' أى ٤س‏ "ص" 
المقدار = س؛ + ٤س‏ ص ۶+۲ ص۶-۶س "ص" 
= (س۲ +۲ ص )۲ - ٤س"‏ ص" 
= [(س ۲+۲ ص۲)-۲س ص] [(س۲ + ۲ ص") + ۲ س ص] 
= (س"۲ - ٢س‏ ص + ۲ص ) (س۲ +۲ س ص + ۲ ص ۲) 


© 


حلّل المقدار: ۹ - fr‏ ب" عب؟ 
المقدار -(1۱۳-۲)1۳ ب" +(آب)" ليكون مربعًا كاملا يجب أن یکون: 
الحد الأوسط = + ٢‏ × ۳| × اب" =± ۲(۱۲ ب" 


شركة صحارا للطباعة - الفصل الدراسی الثانی 


المقدار - (۲)۲[۳ - ۱۲|"ب" + (آب)۲- |آب۲ 

- (۷-۲(۳ب)۲- آ٢ب؟‏ 
- (۲۱۳ - اب" - أب) (٢۱۔٢ب'+اب)‏ 
= 10" - اب -٢ب؟)‏ (۲۱۳ + اب -٢ب؟)‏ 
-(۳|+ ۲آب) (|-ب) (۱۳- ۲آب) (ا+ب) 

نلاحظٌ أن المقدارٌ 15 - ۲۱۱۳ ب" + ب؛ یمکن تحلیلّه کمقدار ثلاثی. 

المقدار = (11' - ۶ب) '١(‏ - ب") 
-(۱۳+ ۲ب) (1۳- ۲ب) (]+ب) (ا-ب) 
وهو نفس التحلیل السابق مع استخدام خاصيّة الابدال. 
مثال (۳) 


0 
۱ 7 
ê 2‏ 
و حد 


ا 


قيمة ك إذا کان ٦٤‏ - ۱۳۲ + ك مربع کامل. 


ا ےج 


چ ۶ = ۱۳۲+ ك مربع کامل (١)‏ 
.. المقدار- ( ۷-۱۸ ك)" 
= ۱۱۱-۲1۶ عاك + (۲( 


من (۱) ۰ (۲) 


۷۹ ای = ۳۲۲ | 


بقسمة الطرفین علي |١١‏ 


بتربیع الطرفین 


لزید من التدریبات يرجى الد خول على موقع الوزارة الالكتروني 


كل 
۱ 


۸/0 ا ۲ 


سبق أن تعلمت أنَّ: ۱ سوف تتعا 


إذا کان أء ب عددين حقیقیین وكان | × ب - صفر فان: ته حل معادلة من الدرجة الثانية 
1 - صفر أو ب = صفر فى متغير واحد. 
مثلا: إذا كان (س-٥)‏ ( س + ۲) - . (۱) 0 4-. 
فإن: س - ه- ۰ او س + ۲ < ۰ > معادلة من الدرجة الثانية فى 
+ س - ۵ او س < -۲ متفیر واحد . 
© کلامن س -ه 3 س -۲ يسمى جذرًا للمعادلة )1( # حل معادلة. 


© مجموعة حل المعادلة ھی co}‏ ۲ 


7 


آوجد مجموعة الحل للمعادلة ۲س" - ٥س‏ - 7 - ۰ فى ح 
بتحلیل الطرف الأيمنء» تکون ا معادلة بالصورة الاتية: 

٢س‏ +۰<۱ أو س-۳ =۰ 

س = أو س ٣۰‏ 

.. مجموعة الحل هى إت ۳] 


شرکة صحارا للطباعة - الفصل الدراسى نثتی 7 


۱ ۱ 
لاحظ أن 


یمکن التحقّقُ من صِحَّةٍ الحلٌ بالنّعويض عن قيمة س فى المعادلة الأصلية: 


عند س حل .٠‏ الطرف الأيمن = ۲ (حل)' ‏ ه چد) ۳ 
د ۲+ ۰۲-2 ۰-۲-۲ - الطرف الأيسر 
عند س ے۴ . الطرف الأيمن = ۲ (۲)۳- ۵ (۳) -۳ 


٣-٠١-۱۸ =‏ = ۰ = الطرف الاس 


. کل من حل ۳ تحقق المعادلة 


(22)) سض 


آوجد فى ح مجموعة حل المعادلة ٢س‏ - ۸١س‏ 


نکب المعادلة بالشورة ا اس سس ویکی مٹیا 


٢س‏ (س۲ -9) = ۰ آی ٢س‏ (س -۲) (س + ۲) = ۰ 
.٠.‏ س = ۰ أو س - ۴ < ۰ أو س + ۳ < ۰ 
من ے٭ أو س-۳ أو س--۲ 


۰ مجموعة الحل فى ح هی (۰۰ ۰۱۳-۰۳ تحقق من صحة الحل. 
لھک 
۵ مثال ۳ 

في 2 


أوجد العدّ الحقيقىّ الذی ضعفه يزيد عن معكوسه الضّربى بمقدارِ الواحد الصحيح. 
نفرض أن العدد - س (س عو .) 
ضعف العدد = ۲س 


المعکوس الضربی للعدد - 


بك 
س 


٠.‏ ضعف العدد يزيد عن المعکوس الضربى بمقدار الواحد الصحيح. 


۱ 
۲ سل ۱ 
س ۳1 


تی 
۳ 


بضرب طرف العادلة فی س 
۲سص]'؟۔۱ءس 
٢س‏ - س -۱ = ٠‏ 


١‏ ۴ ٭ 
taf)‏ مثال ٤‏ 


مستطیل یزید طولّه عن عرضه بمقدار سم فإذا كانت مساحته ۲۱سم" فأوجد بعدیه. 
نفرض أن عرض المستطيل = س سم 

. الطول = (س )٤+‏ سم ا 

س (س + )٤‏ ۳۲۱ 
س۶+۲س -۲۱ ے٠‏ 

(س - ۳)(س + ۷) =۰ 

س ۳ سے ۰ أو س + ۰-۷ 
س ے٣‏ اوس ے۷۴ (وهو مرفوض لأنه سالب) 
.. عرض المستطيل = سم 3 طوله = ٤ + ٣‏ = ۷ سم 

التحقق: مساحة المستطیل = ۷×۳ ١۲سم"‏ 


Scan mel 


لزید من التدريبات يرجى الدخول على موقع الوزارة الالكتروني 


3 > 6 Cr 
5 


الوحدة الثانية 


۲ 
|) 
۱4 


و 


e 


الدرس الأول : القوی الصحيحة غير السالبة والسالبة فى ح. 


الدرس الانی : قوانین القوى الصحيحة غير السالبة فى ح. 


الدرس الثالث : قوانين القوی الصحيحة السالبة فى ح. 


الدرس الراب : العمليات الحسابية باستخدام القوى الصحيحة. 


اولا : القوی الصحيحة غير السالبة: سوف تتعلم 
سبق أن درست القوی الصحيحة فى مجموعة الأعداد النسبية ن: ‏ 7 مفهوم القوی الصحيحة 


© ××1( ) ھ٤‏ بر یرت گے مصطلحات اساسیة 
ات ا ٠‏ ٭_ ٭> >> ٣‏ ۳ 1 5 مجموعة الأعداد 


اذا کان اد ن دص" فان |98 -||»|»....ءا! الحقيقية ما عدا الصفر . 


حیث | مکرر کعامل ن من المرات. 


< قوی صحيحة غير سالبة 


فی ح. 
اش تا یہس 
TVX TVX TVX TVX TV @‏ ل )م۶ ۴۷۷“ 
e=(FVI= TV-X FV-X FV-X TV- @‏ 
@ 0۷-۰۷-۰۷ )ده 

اذا کان | دح* فان اند - ۱ 


س سس سی 


س تسس سر 


فور کہ | و کے 
ثانيًا: القوى الصحيحة السالبة 


علمت أن ۰ × ٥ہ‏ ده * - ۱ 
فیکون : س ×س٣‏ =۱ حیث سے ما 


شركة صحارا للطباعة - فصل الدراسى ای 67 


إذاكان ادح" 5 ن3 ص. 
فان 92 3 اي 


٤ ۴‏ 3 ۱ ۱ 
فمثلا: (۸۷ - د وج 6 تيد دما ۳ ۱ 
87 يقد °۷ ٩‏ مج ہریڈ 7۳ 


إذا كانت س <۳ ء ص = ۰۲۷ فأوجد فی آبسط صورة قيمة كل من: 
© س* ص“ © (س۳<صع)" © 0 


< ےت 
۱ 


00 ذا کان س =“ ص - ب , ع ۳ فآوجد قيمة: س۲ + (س ع)" × ص" 


المقدار س٢‏ +س۲ ع" ص" - س" )۱ سے ص ") 


)1+ وی "ريك ) اس«( ]سس 
قاعدة هامة: 
إذا کان |؟ - !“ فان م = ن لکل | ح- [۱1-۰۱۰۰)] 
فمثلا: إذا کان ( ٣۷‏ ))۲ ۲۷ فان (/1 )”* - (17 7 )” س <۳ 


إذا کان 1= بذ فان | - ب لکل ن ۰۱(35 ۳ ۰ . کا ہیں ۱/۳ اپا لکل ن ۱۵ 20۷+99۲ کے 


فمثلاً: س * = ج فان س؟ = ( ۳ )۰ . س 
© أوجد مجموعة حل كل من المعادلات الاتية فى ح: 
الك رک؛:٭-٭'۔ عاد فا م رمام )سه 
8 ری “بد pe.‏ ری سين 
". س + ۳-2۲ ٭. س <-۳۰-۲ ۰ س=-٠ه‏ فتکون مجموعة الحل هی )٠-(‏ 
(CFV) (FV) 8‏ نينا 
8 ۲س - ٦‏ = س + ه ۰ س = ۱۱ 


مجموعة الحل هی (۱۱] ۱ 
لزید من التدریبات یرجی الدخول على موقع الوزارة الالكتروني 


×× هه 
/ 


سوف تتعلم 
< قوانین القوى الصحيحة 
غير السالبة فى ح. 
7 حل المسائل على القوى 
الصحيحة غير السالبة 


فيح 


7 قوى صحيحة غير سالبة. 


° مجموعة الأعداد الحقیقیة ج 


(۳۷(<۳)۳۷(*۳۳۷ ) ماذاتلاحظ؟ 


إذا كان ادح“ من عددین صحیحین غير سالبین 


تكمليم: 
إذا کان ۱ دح ¢“ ن» ةلل أعدادًا صحيحة غير سالبة 


فإن: 


ال ان 


من القانون السابق نجد أن: ( ۳۷ )×( ۴۷ )=( ۴۷ )'“ -(۳۷) > ۲۷ 


ثانیا: 


(1م )" + (/۱) -(م1م ) - ه؟ ماذا تلاحظ؟ 


اذا کان دح م ن عددين صحيحين غير سالبين م > ن 


فان:۹, إن )”9 


طس بر ما ا اي ا ااي ااا ةي ةي يوي داس 


من القانون السابق نجد أن: (/۰۱ )۲+(/۰۱۷ )۲-(/۳۷)۰۱-(/0۱)*-۲۵ 
ثالثا: 


روک یرد یو ورویب ۲ =1 


إذا كان 3 ب ن عددًا صحيحًا غير سالب 


فازا: (اب)“۔|(؟×بذ 


مس م مار ما لاي لا لب ليا a ae ee ee‏ يا تا ےد 


لكملم: 
إذا کان 1 ب» ج» ee‏ ك 3ح“ ن عددًا صحيحًا غير سالب 
فان: تو کے ا کی ٭×_ و 


شركة صحاراللطباعة ‏ لفصل الدراسی ای 7 


زابعا: 
لت ۶۵ے 2 
Yo Col) ۷‏ 5 
ون 5 
إذا کان أب دح فان )"سب ن عدد صحيح غير سالب حيث ب ± ٠‏ + ° 7 
تعميم: إذا کان أء ب» جء سے ك 3 ح.ن عددًا صحیحًا غیر سالب فان: 
x ۱‏ ر ا ية ...ےل 
لے سے پتھ هت گے ہے تو کو 
ہے EE‏ >( چو 0 و < إن ایا من عوامل لمقام # 
خامشا: 


FF‏ ۲ ۷( ۲ ۶( ۲ ےو ۲ 7 .ماذا تلاحظ؟ 


إذا کال ؛ ب دح" .من عددین صحیحین غير سالبین فان (11)" |؟”. 


وھد انا کان أب سم 52*53 دح 3 ن عدد صحیح غير سالب فان 
1 ن و جا 
نبا ھہ یلیہ ب ہیں 
SS‏ يي حيث إن يا من عوامل المقام مج 
eee 3‏ د eee‏ 
ده 
KA‏ 
"(FV)<°CFV)‏ 


۵ © لراك رام" ايت 


۱ - الط . 
۱ ۰۳۰۲۰۱۲۱۷۰۳۲۷۲۲۷ (/۲۱۷ ۷ <۸ 
| دیجم _ <۲)۲ 2 (۶ ۲۱۷ )۱۹-۲ ۲ - ۳۲ 


۱ ره LOY.‏ وريج مسد کے لزید من التدريبات يرجى الد خول 


#‌ 
كل 


تعمیم قوانین الأسس 


سوف تتعلم اذا کان |اء ب 3ح“ من 3 ص فان: 
د تعمیم قوانین القوی حم || _ ۵+0۱ 
الصحيحة غير السالبة . ون _ وم -ن 
والسالبة فی ح. € ا 7 ٠‏ 1 
مصطلحات اساسية ت (اب)"- كاب" 
0 رق 90 
< قوى صحیحة سالبة. 2 ال 


مجموعة الأعداد الحقيقية ح 


ج ()ن لان 


ملاحظات: 
© إذا كان | 3 ح* ن 3 صہ, فان 1١1‏ " کل منهما معکوس ضربی 
آڑئی 8° "د مثال: (۳۷(<*)۳۷) - ١‏ 


۳ إذا کان اب دح“ ن د صر فان () -( ۳ )" 


ف چو STS EAS‏ 
حر بوه زنج 3 یج 
| © آوجد فى أبسط صورة قيمة كل من: 


۱ ۱ ینف ۳ )* ۳ 820 
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© ختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات العطاة 


أ) اذا کان: ( چ )“= چ فان س = 
ب) اذا کان 2*۲ ه فان ۰۸ = 
ج) اذا کان تھوں ۱ فان س < 
YE (a‏ مور ادق نے 
.لان 
ه) ۲*۳۵ و۲۳ 


5-0 


۱۰ ب) ۱۲۵ ج) ۲ د)‎ ۳- )١ 


الم سوت x"‏ ۲۲۳ 
© اختصر لابسط موں 1010 دا 
کے 

۲۳۵۱۳۵۳0 
سید مر - 0 


۲-۳ +۲- 


۳ > .۵-( 


(صفر . ١‏ 
۷ء 


۱ 


ء١‎ 


ه) ۲۰ 


(0 «۲ 
(10 سو‎ 0 ( 
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(0 


×(ہ) ۲ <(/۷) 


=( ل لد - ۷( ORK‏ =3 ×(م)' 5 


%۶ ۲۷۵ x و‎ 


٤ 
ای کب س00 فأوجد قيمة +"ث‎ 


۱9:۰ 
۱ ۲ ۱ 7 
وء »وب "ن برس أن و ون 


بان یبا ول 


پر 


کی ب ۳م ۳ ی 
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لزید من التدریبات یرجی الد خول على موقع الوزارة الالكتروني 


GBS GF 


۳ 
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6) ۵ ٠ )رہ‎ 


۳۲۳ 


جاو اجراء العملیات 0 ۱ +۴۲۸۹ 0 YT‏ 5 ۰۷)' 
وس و ا 537 ۷ .۷۶۴۰۰ 
القوى الصحيحة. 8 
بي سبق أن درسنا أن 
| ج اج 5 
ھی سوچ (,هیث کل من ب. د غ2 .) 
مصطلحات أساسية | مج ۲ 
چو ۳ (دیث کل من ب. ج د + .) 
< قوی صحيحة غير سالبة. ای ۳۳۵ 
۱ ی اد+ب ج 
+ قوى صحيحة سالبة. سر و سے ےک (هیث کل من ب. د عد .) 
۳٭ ترتیب العمليات. اچ اد باج ۲ 
! ہد a‏ (يحيث کل من ب. د + .) 


ثانيًا: باستخدام الحساب العقلی آوجد: ۳و جع 
وللتحقق من ذلك استخدم الآلة الحاسبة . 

عند اجراء العملیات الحسابية یراعی ترتیب العملیات الآتية: 
® إجراء العملیات داخل الأقواس الداخلية ثم الخارجية إن وجدت. 
۳( حساب قوى الأعداد. 

® إجراء عملیات الضرب أو القسمة من اليمين إلى الیسار. 

۲1 إجراء عملیات الجمع أو الطرح من الیمین إلى الیسار. 

وهذا هو نفس الترتیب المستخدم فى اللات الحاسبة. 
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إد 


یس 
۱ 


۔۔ ا 


EKA `‏ 
2 
© أوجد ناتج کل ممايأتى فى أبسط صورة: 
8 مس مہم ا (oy)‏ +ہ ۱۸ہ ۳۱۳۱/۲ 
® +۴ یرس“ پ گے پ۴ پرب۴ برد 


۔ عرس پگ Fux yax‏ 


Kai Kea E a 
7 وتستخدم الآلة الحاسبة للتأكد من صحة ناتج العملية السابقة على النحو الآتي:‎ 
کا ۰ تھا 6850 > 83 <۰ 30ا نكا < : > : 6580 68 : حت‎ 
رووا دی دح دہ دو رر دو ایر دی‎ 
کر و لا یک وی ہو ہی‎ 


5 ) 
© إذا كان: لگ ل . فأوحد قيمة س 
۲ 


ہر پ٣‏ 


۳5 5 
یت 


GDB تا‎ 


ل١‎ 


/ 


nun. 


© إذا كان = ۲۷ء ب = ۳۷ فأوجد القيمة العددية لكل من: 
۳ ۳ 


> ۶4 
ب ۔ا | +ب 
ب+ا .۰ > اجب 


کے 
٤ا‏ ۶ ۳ ۳ ۴ ۷8 
© سی ا 


سن !نآ زج او ا ۳ ٢۷۔۴‏ 


و لعب" (ا+ب)(ا'۔اب+ب") 


+ ب + ب 


5۷-۵2۳ +۲۱/-۲- ۲)۳۱۷(+ ۲۳۱۷۲۲۱۷-۲ )۲۱/(> 


٭'۔اب+ب' (ا٭ - ب) 


0 وجد قيمة س فى کل مما یأتی : 
)( )م دم ب) ۷ 


۳س-۱<۲ 


کے سک س ےک ۷۰۰ سے 


ا سی 
ظ 0 ( )2 ۳ ب) .۲ ۷ اسك ۱ 
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سبق أن عرفت بعض الاجراءات والأساليب الاحصائية التی تستخدم فى 
جمع وتنظيم البیانات التى تخص ظاهرةٌ معینڈء وكيفية عرض هذه البیانات 
فى صورة جدولية باستخدام جداول التّوزيع التكرارىء والتوزيع التكرارى 
المتجمع (صاعد - نازل)» ثم عرض هذه البيانات فى صورة رسوم بيانية (مدرح 
تكرارى - مضلع تكرارى - منحنى تكرارى ...) أو غيرها من وسائل العرض 
البیانی. 

كما آمکنك التعبیز عن هذه البیانات بصورة موجزة بایجاد الوسط 
الحسابی أو الوسیط أو المنوال لھاء بهدف القیام بعملية استدلال إحصائىٌ 
واتخاذ القرارات المناسبة. 


الاستدلال الاحصائی: 
9 هيا نفغر 


قبل الشروع فى إنشاء 6 آو 
مشروع استثماری نقوم بدراسة جدوی 
وعند مراقبة جودة الإنتاج لأحد 
المصانع تبين أن 7٢‏ من إنتاج إحدى الآلات 
لایطابق مواصفات الجودة المحددة (إنتاج 


N‏ و 
تعد دراسة الجدوى لمشروع ھی 
عملية تنبؤ بأحداث مستقبلية لنجاح المشروع وتحقيق آهدافه لذلك نقوم 


سوف تتعلم 
7 معنی الاستدلال ال(حصائی. 
© مفهوم العينة. 
> التّجربة العشوائية. 
> مصادرٌ العينة. 
ت الحدث. 
> مفهومٌ الاحتمال. 
لله الصبؤ۔ 
مصطلحات أساسية 
لله عينة. 
ت تجربة عشوائية. 
> مصادر العينة. 


تج حدث. 
7 احتمال. 
ال تنبؤ. 
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بفرض فروض معينة عن موقع المشروع وتوافر مستلزمات التّشغيل - حجم العمالة - منافذ تسویق المنتج 
ثم اختبار صحة هذه الفروض لاتخاذ القرارات المناسبة نحو ٍنشاء المشروع. 

كما أن ۲ من إنتاج إحدى الالات غير مطابق للمواصفات المحددة. لایعنی أن لكل ۱۰۰ وحدة منتجة 
للآلة سنجدٌ وحدتين معيبتين فى کل الأحوال» بل قد نجد وَحْدةٌ واحدةً معيبةٌ أو ربما ثلاث أو أربع 
وحدات معيبة» أو لا نجد أى وحدة معيبة على الإطلاق. ولهذا فان نسبة 7۲ هى متوسط الوحدات المعيبة 
عند فحص عدد كبيرٍ من العينات التى حجم كل منها ٠٠١‏ وحدة» وهو مايعبّر عنه باحتمالٍ أن تنتج الآلة 
وحدة معيبة هو ۰۲, ۰ 
لهذا نجد أن: 

الاستدلال الإحصائئىٌ يقوم على فكرة اختيار عيّنة من المجتمع انی تمثله» ونجری البحت على 
العینةءوما نحصل عليه من نتائج يتم تعميمٌه على المجتمع بأ کملەہ أى نستدل على وجود النتائج فی المجتمع 
من خلال وجودها فى العينة المأخوذة منه. 


ما آنواع العینات ؟ كيف يتم اختيارٌ عينة عشوائية ؟ كيف يتم اختیاز عينة منتظمة ؟ لماذا نستخدم العینات؟ 


مقهوم العينة 


لتسهیل جمع البیانات عن المجتمع محل الدراسة ء والتی تکون قرب إلى الواقع» ویمکن اتخاد القرارات 
فى ضوء نتائج دراسة هذه العینات » ومن ثم یمکن تعميم هذه النتائج على المجتمع کله. 

وتستخدم الاحتمالاث فى عملية اتخاذ قرار من مجموعة القرارات المتاحة » والخاصة بالمشکلة 
(الظاهرة) محل الدراسة فى ظلٌ عدم التأكد أو فى مواجهة معلومات غير كاملة. 


الاحتمال 
سبق أن تعرّفت على الاحتمال التٌجریبىٌ والنظرىٌ» ويعتمد الاحتمالُ التجریبیُ على إجراء التّجارب 
عملا وتسجل النتائج ويحسب فيها الاحتمال بالعلاقة. 


احتمال حدوث نتيجة معينة = 
5 عدد جميع تكرارات النواتج الممكنة 


GED و‎ 


وکلما زاد عددٌاّجارپ اقتربت قيمةٌ الاحتمال التجریبی من الاحتمال النظری ویکون: 
العدد المتوقع لحدوث نواتج معينة = احتمال حدوثها × العدد الکلی للمفردات المعطاة. 
ویقوم الاحتمال النظریٌ على مبدأ تكافؤ الفرص أو تساوی الامکانات فمثلاً عند: 
© إلقاء قطعة نقود منتظمة ء وملاحظة الوجه الظاهر: تکون 1۷7۲ 

فرصة ظهور الصورة ص تساوی فرصة ظهور الکتابة ك. 
@ لقاء حجر نرد منتظم ء وملاحظة العدد الذى يظهر على 
الوجه العلوی: تکون فرصة ظهور کل وجه متساویة. 

9 سحب كرة من كيس به مجموعة كرات ملونة لها نفس 

الحجم » ونفس العدد لکل لون» تكون فرصةٌ سحب الكرة 


3 


متساو بة. 
© سحب بطاقة من مجموعة بطاقات متماثلة » وملاحظة ما 
کتب علیها ... إلخ. ١‏ چ ‏ ات جچت 


راکفا هی تجربةٌ نستطيعٌ معرفة جميع نواتجها الممكنة قبل إجرائهاء 
ولكن لايمكن تحدید الناتج الذی سیحدث فعلاً. 


5-5-6 هو مجموعةٌ جميع النواتج الممكنة للتَجربة العشوائيةء 
وعدد عناصرها ن (ف) 


هو مجموعة جزئية من فضاء العينة فاذا كان | حدث فى ف فإن | < ف»ء 
9(ژكٹ5ا وعد عناصره ن () وهو عدد فرص وقوع الحدث | 
فيكون: احتمال وقوع أى حدث | د فء ويرمز له بالرمز ل (ا) 
حيث: 
بم _ _عدد عناصر الحدث ()_ 2 ن(ا) 
عدد عناصر فضاء العينة ‏ ن(ف) 


3 «:(۱)<ن(ف) 1 ف < 
ن(ا)وطن (ف)وصہ بت فالا > صفر 
بر فلا ور أى أن ١٠‏ < ل )١(‏ <۱ 


ن (ف) 
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مجموعةُ بطاقات مرقمة من ۱ إلى ۲۶ خلطت جيدًا فإذا سحبت منها بطاقة واحدة عشوائیّه احسب 
احتمال أن تکون البطاقةٌ السحوية تحمل: 
" عددًا مضاعمّا للعدد ٤‏ با" عددًا مضاعفّا للعدد ٦‏ 
4 عددًا مضاعمّا للعدد ء و ٦‏ معا <د" عددًا مضاعفًا للعدد ء أو ٩‏ 
هه عددًا یقبل القسمة على ۲۰ 9/ عددًا صحيحًا موجبّا آقل من ۲۵ 
الحل. 


مجموعة فضاء النواتج > (۱ء ۰۲ ۰۳ ...۲۶۰) 


ن (ف) ۲۶ 
أ بفرض أن | حدث ظهور عدد مضاعف للعددء ب حدث ظهور عدد مضاعف للعدد ٦‏ 

ت اءہف ۸ ۰۲۰۰۱۱۰۱۲ {VE‏ ب -(۰1 ۰۱۲۶۰۱۸۰۱۲ ن (ب) < ۶ 
ن(1)-4 نے E‏ 
ىذالا مك ٠١‏ و ۵ سانا 

E ba CE اق‎ ۵ 

ج ج حدث ظهور عدد مضاعف للعددين ٦٦٦معًّا۔. ‏ د د حدث ظهور عدد مضاعف للعدد ء أو 

جد( 215:5 ن(جہ)۔٢‏ د = (٤ء‏ ۸ء ۰۱۰۲۶۰۲۰۰۱۱۰۱۲ ۱۸) 

قلئ ے کے ن(ه) - 
ل (ج) = و > ۲۶ > ۱۳ ن(د) ٠‏ 7 
ل (د) = ERE‏ 
ن (ف) ۲٤‏ ۳ 
ھ ه حدث أن یکون العدد یقبل القسمة على ۲۰ 3 س حدث ظهور عدد موجب أقل من ٢‏ 

وهو حدث مستحيلء لماذا؟ 2 وهو حدث أکید لماذا؟ 

ه < ۰6 ن (ه) = صفر. س - (۰۱ ۰۲ ۰۳ ...۰ £{ 

. ل (ه) = صفر. . ن (س) = ۲۶ <ن (ف)_ 

ل O‏ _ فلا 
ن(ف) ‏ ن(ف) 
فی المثال السابق لاحظ أن: 
© الحدث المستحیل (0): هو حدث لایمکن وقوعه. احتمال الحدث المستحیل = صفر. 


09 الحدث المؤكد (ف): هو الحدث الذی له کل النواتج الممكنة. احتمال الحدث المؤكد = ۱ 


2 
۷ 2 
71 


.سس 


ویمکن توضيحٌ ذلك بالرسم المقابل 
حيث ل )١(‏ 3 [۱۰۰] كما یمکن كتابة الاحتمال "کک * 


0 5 3 ارف ۳ ۱ ‌ ۵3 ۰ 
فى صورة کسر عشری أو صورة نسبة مئوية. 3 ۳ 3 
1 ٥۵ء‏ ۰,95۰ ۰,۲6 
Vo 249‏ 7 7۰ 170 17 


7 7 
) 2 مثال (۲) 


فى دراسة لاستطلاع رأى أجرته إحدی شركات إنتاج مسحوق الغسيل على مجموعة مكونة من ۳۰۰ 
سيدة تستخدمن هذا النوع لمعرفة آرائهن فى وزن العبوة المفضل لهنء كانت النتائج كالتالى: 


۳۹ ۹٦ ٤ ۱۳۰ عدد السیدات‎ 


أولاً: إذا تم اختیاژ إحدى السیدات عشوائیًاء ما احتمال أن یکون الوزن المفضلٌ لدیها: 
| ۰ جم © ۲۵۰ جم 2 ۲۷۰ جم © ۰۰ جم 
ثانيًا: بماذا تنصحٌ مدير الشركة بناء على هذه الدراسة: 


4 


أولاً 
1 احتمال أن تفضل السيدة وزن ۱۲۰ جم = ۳۳۶ = ج = 
© احتمال آن تفضل السيدة وزن جم = کی كل بے ١ے ۴٠١‏ 
ج احتمال أن تفضل السيدة وزن ۳۷۵ جم = .۲ س = چا = ۳۲, ہے ۳۲ 
4 احتمال أن تفضل السيدة وزن ٠‏ دجم گت رہ د ۰۰,۱۳ ۱۳ 
Ria‏ ماگ 
فإذا کان الاحتمال = س فمثلاً فیکون الاحتمال = × (۱۰۰) ؛ - 7۱۵ 
ثانيًا: | کتب نصائحك لمدیر الشركة » وناقش زملاء ك » واحفظ التّقریر بکراسة الفصل . 
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”تس ,سے ۱ 
سے 


@ سم 


وجدت شركة تأمين على الحياة أن من بين عينة تشملٌ ۱۰۰۰۰ رجل بين سن ۶۰ وسن ۵۰ عامّاء بلغت 
حالات الوفاة ١۷‏ حالة خلال عام واحد. 
| ما احتمالٌ أن یتوفی رجلٌ بین سن ۶۰ وسن ۰۰ خلال عام واحد؟ 
ب لماذا تهتم شرکاث التأمين بهذه النتائج؟ 
التأمين خلال عام واحد؟ 

ا احتمال الوفاة - ہت = ۰۰۳۷ وه 

© تهتم شركاث التأمين بالاحتمالِ التجریبی لتحديد قسط التأمين. 

4 عد حالات الوفاة المتوقعة خلال عام = العدد الکلیْ للمؤمن عليهم × احتمال الوفاة 


fo = وه‎ ۰۰۷ × O0۰ = 


مثال )٤(‏ 
مدرسة بها ۳۲۰ تلمیدا وتلميدة اذا کات احتمال أن یکون التملین الثالی ولداً هو ةر فأوجد 
عدد بنات المدرسة؟ 


إذا کان احتمال أن یکون التلمین المثالى ولدا ع ,٦‏ ۰ 
فإن احتمال أن يكون التلميذ الثالی بثتاً = ٠ ,٤‏ 
..: عدد بنات الدرسة کہ × ۳۲۰ = ۱۲۸ 


Scan mel 
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GB GO 


MAL ALI ےم‎ 


الوحدة الرابعة 


سوف تتعلم 

متی تتساوی مساحتا متوازیی 
أضلاع. 

7> متى تتساوى مساحة متوازى 
أضلاع ومساحة مستطيل. 

> كيفية إيجاد مساحة متوازى 
الأضلاع. 
العلاقة بين مساحة متوازى 
الأضلاع ومساحة المثلث 
المشترك معه فى القاعدة 
والمحصور معه بين 
مستقيمين متوازيين 
كيفية إيجاد مساحة مثلث. 


مساحة . 


متوازى أضلاع. 


إذا اعتبرنا ب ج قاعدة له وكان ۶ هل ب ج 


تساوى مساحتى متوازيى أضلاع 


فى ضوء معلوماتك عن متوازى الأضلاع أجبٌ عما ياتى: 


ما ضریف متوازی الأضبلاع؟ 

3 ما خواص متوازی الأضلاع؟ 

© هل البعدُ بين کل مستقيمين متوازيين ثابت؟ وضح إجابتك بأمثلة 
حياتية. 

نه هل المستطيل والمعين والمربع حالاتٌ خخاسة من متوازى الأضلاع؟ 
ولماذا؟ 


فى الشکل المقابل: أب جک متوازی أضلاع ‏ أ 


فیکون: 

طول ک ه ارتفاع مناظر للقاعدة ب ج 
وإذا اعتبرنا "اب قاعدة لمتوازی الأضلاعء 
وکان ٤‏ و کو ل أب فيكون: 

طول وو ارتفاع مناظر للقاعدة اب 

لاحظ أن: ارتفاع متوازى الأضلاع المناظر 
للقاعدة ب ج يكون مساويًا لطولى ه 


5 
و 


3 
ف 


ازيى الأضلاع المشتركين فى القاعدة والمحصورين بين مستقيمين 
وازيين أحدهما يحمل هذه القاعدة متساويان فى المساحة. 


یس 


ج ب ج 


— حجے۔ Dra‏ 
المعطیات: أب ی هب ج و متوازیا أضلاع ب ج قاعدة مشتركة لهماء ب ج // او 
المطلوب: إثبات أن مساحة 7/ اب ج ی = مساحة 7/ هب جو 


البرهان: ۰۰ ۸ و ج و صورة 2 أب ه بانتقال مسافة ب ج فى اتجاه ب ج 
۵ ئ۶ جو= ۸ ابه لأن الانتقال تساوى قياسى 


۰ مساحة الشکل أب جو - مساحة ۸ ک جود 
مساحة الشکل أب ج و - مساحة ۸ أب ه 
۰ مساحة 7 أب جك -مساحة 7 هاب جو 
وهو المطلوب 


شركة صحاراللطباعة ‏ القصل الدراسى الى ع 


۳ 


فی الشکل المقابل: 


أب ج و متوازي اضلاع |ه ا ب ج 


یش ۳ 
إذا کان ک و ل ب ج فإن: 


هاو ج و صورة 2 آب مه 
4g‏ 


بانتقال مسافة ای فی اتجاه ای 
ما العلاقةٌ بين مساحة 277 أب ج ی؛ ومساحة المستطيل | ه و ی ؟ 


مساحة متوازی الأضلاع تساوى مساحة المستطيل المشترك معه فى 
القاعدة والمحصور معه بين مستقيمين متوازيين . 


مساحةُ المستطيل = الطول × العرض 
مساحة المستطیلاھوی ده دو × اه ب ج×۱ٴھ لماذا؟ 
فتكون مساحةٌ متوازى الأضلاع اب ج ى ے يتحت اه 


البعذ بين مستقيمين متوازيين ثابت فإذا كان ب ج - ص ل 
فإن: مساح ة 7ر2 أن وة = با ج <البعد بين المستقيمين المتوازيين (ع) 
مساحة 27 س ص ل م = ص ل ×البعد بين المستقيمين المتوازيين (ع) 


اس 


ماذا تستنتج؟ 


¥ متوازيات الأضلاع المحصورة بين مستقمین متوازیین وقواعدها التى على : 
سه أحد . هذين المستقيمين متساوية فى الطول تكون ه مساحاتها متساوية. 1 


فى الشکل المقابل: ب ج// او 

أب جی هب ج و متوازيا أضلاع 

هھ ج قطر فی متوازی الأضلاع هب جو 
.*. مساحة ۸ هاب ج = ۔ مساحة 27 هاب جو 
۰ مساحة 27 هب ج و - مساحة 27 هاب جو 

.٠.‏ مساحة ۸ هاب ج = 4 مسا 2-7 اب ھا 


۱ مساحةٌ المثلث تساوى نصف مساحة متوازی الأضلاع المشترك معه فى القاعدة ‏ 
تا ll‏ مه رون مسا ینوی مدو ارون ERS‏ يحل القاحد الب e‏ ٍ 


ججح اجون حي يج روج جره بويا اويح ايم مي وي حو اح اجاج امبر ابي جا ودج بي رج باجا هه در رو ان 


فى الشكل المقابل: 
اب ج٤‏ متوازى أضلاع 
مساحةه هاب ج - لد مساحة7ے اب‌جء 


© ارتفا المثلث هو طول القطعة العموديّة المرسومة من رأس المثلث إلى الصّلع المقابل لها. 
© المستقيمات التي تحمل القطع المستقيمة العمودية المرسومة من رؤوس المثلث إلى الأضلاع 
المقابلة لها تتقاطع فى نقطة واحدة. 
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فی الشکل المقابل: 

اب جك متوازی آضلاع ‏ ه 3 ی 

به 0 جک - (وا 

برهن آن: مساحة ۸ أو ی -مساحة ۸ هاوج 

الحل . 

المعطیات: اب ج دو متوازي أضلاع ء ب ه 0 جک = (وا 

المطلوب: إثبات أن مساحة ۸ او ی -مساحة ۸ هوج 

البرهان: ۰" مساحة 4 آوب -+مساحة 7عاب جو 
۰ مساحة ۸ او ی + مساحة۸ ب و جل مساحة > أب ج و )۱( 
۰" مساحة له هب جل مساحة 27 اب ج و 
۰ مساحة ۸ هو ج+ مساحةم ب وج - + مساحة 7 اب‌جی )١(‏ 
من (۲(۰)۱) نستنتج آن: 
مساحة ۸ أو ی = مساحة المثلث هو ج (وهو المطلوب) 


8 هيا نفغر 

فى کل من الشکلین 

اب جی متوازی أضلاع. () » (ب): 
لماذا تکون مساحة الشکل (۱) = 
مساحة الشکل (۲)؟ 


SD oF 


إذا تطابق مثلثان» هل یتساویان توت تنب 
فى المساحة؟ إذا تساوی مثلثان متی یتساوی مساحتا مثلثين. 


تتساوى مساحتا مثلثين؟ 


لله مساحة مثلث 


المعطيات: أ //ب ج 
المثلثان: اب ج 


6 ب ج یشترکان فی 


القاعدة ب ج 
سے يهن ہہ جه 
العمل: نرسم اه لب‌ج. ۶و اب ج 
البرهان: ٭ ی //ب ج اهب ک۶ و عمودین على ب ج 
۰ اهو و مستطیل اه<ء و 
ماھ بج د لب ج×اھہ )۱( 
» مساحة۸ ک ب ج لب جلا و -ب ج*<اه(۲) 


من (۰)۱ (۰۰)۲ مساحة ۸ اب ج = مساحة۸ ٤‏ ب ج 


> ۳ 


شركة صحارا للطباعة - الفصل الدراسی الى ع 


۱9 
سے 


ہت زاس سز 


کا ا 


مثال (۱) : 


-۰ فى الشكل المقابل: و‎ ٣ 
أب // ۶ج +اجہ 0 ب ک -(م)‎ 

أكمل وفسر |جابتك: ۳ 

1 مساحة ۱۸ وب = مساحةم اجب لأن اب// وج 

ب مساحة ۸ واج = مساحة۸ وبج لأن آب// وج 

ج مساحة ۵ ى ام = مساحةھ ج بم لماذا؟ 


© المثلثاتٌ التى قواعدها متساويةٌ الطول والمحصورة 
بين مستقيمين متوازيين تكون متساوية المساحة. 


ومد عه 
| ص // ب ج »ب ج - ه و = س ص 
ال مساحة ۸ أب ج = مساحة۸ یھو = مساحة ل س ص م = ج لخ 


9 متوسط المثلث يقسم سطحه إلى سطحى مثلثين متساويين 


نے ج 
ف ل م 


فى المساحة. 
ای متوسط للمثلث أب ج (ب ک =۶ ج=ل) اک ج 


“. مساحةك أب ی -مساحةه ای جد ل ل×ع 


@ المثلثاتٌ التی آطوال قواعدها متساوية ۰ وعلی مستقیم 
واحد ومشتركة فی الرأس» تکون متساوية المساحة. 
مساحة۸ أب ج - مساحة۸ اج ی - مساحة ۸ أو ه 


aS تا‎ 


اب ج مثلث فيه ٤|‏ متوسط ه 3 او رسمت ب‌ه ج ھ 
برهن آن: مساحة ۸ أب ه - مساحة ۸ اجه 
البرهان: 
"اک متوسط فی المثلث. 
۰ مساحة ۸ اب ی -مساحة ۸ اجى (۱) 
م هک متوسط فی ۸۵ هدب ج 


3 مساحة ۸ هب و = مساحة۸ هاج و (٢‏ 


بطرح طرفى (۲) من طرفى (۱) ینتج آن: 
مساحة ۸ أب ه - مساحة ۸ اجه 


68 م ہہ 


فی الشکل المقابل: 


اک // ب جءه ب ج. و ب ج حیث: 


ب‌ هجو او 6ه 4ص -لم) 


٦ ۳‏ 
2 0 
0 784 5 
5 2 ہہ 
۵ ۱ م م 
جے 7 
ہد ۳ 
۹ #4 


52 

3 
برهن أن: < 3 
آولا : مساحة ۸ ام ه - مساحة ۸ ک م و ب هو 
ثانیّا: مساحة الشکل أب هم = مساحة الشکل ئ جو م 
البرهان: 


کہ ا E‏ هوء المثلثان أ ه و ى هو يشتركان فى القاعدة هو 
۰ مساحة ۸ اه و - مساحةه ی هاو 


بطرح مساحة ۸ م هو من الطرفين. 

مساحة ۸ اھ م - مساحة ھ وم (۱) (المطلوب أولاً) 
5 ب‌ه-ج و ا۶ //ب‌ج 
.*. مساحة ۸ أب ه-مساحة له ۶ جو اد 


بجمع (۰)۱ (۲) ينتج أن: 
مساحة الشکل أب هم = مساحة الشکل ئ ج و م (المطلوب ثانیاً) 


شركة 0 مع ۶ 3 


۱۱۱۱۱ 


.ة من هذه القاعدة , یکون رأساهما على مستقیم یوازی هذه القاعدة. 


المعطیات؛ مساحة ۸ أب ج -مساحة ۸ و ب ج. 
باج قاعدة مشتركة للمثلئین 
المطلوب: إثبات أن: |ى //ب ج 


العمل: نرسماه 1 بجء وو لابج 


البرهان: .۰ مساحة ۸ أب ج - مساحة۸ ىو ب ج 
.۰ لب ج × اھاب ج×یو 
ف اس و و 
۷ فة و وپ اج 
“.اه // ئو 
٠‏ الشکل أه وى مستطيل رینکع لن: 2١‏ //ب ج 

@ هيا نفعر 

۳ فی الشکل المقابل: 

ب. جه کی ه تقع على مستقیم واحد 


حیث ب ج - و ه 


سے ج 
إذا كان: مساحة ۸ أب ج - مساحة ۸ و ئ ه ماذا تستنتج؟ فسر إجابتك. 
5 و چب 

سپ فى الشكل المقابل: ۶ 3 ب ج:31 وهءب ج - هو 

إذا کان: 

مساحةھ اب ج -مساحة له ئ هاو 

ماذا تستنتج؟ فسر إجابتك. 

Dara‏ نے 
لاحظ آن: او // ب ج لماذا؟ 


Sor 


اب جک متوازی أضلاع | ج 0 ب ک - (م) 
ه 3 |ب بحیث: مساحةه ام ه - مساحةه أب ج 
برهن آن: الشکل ب ه جک متوازی آضلاع. 
البرهان: ٠.‏ مساحة۸ أم ه - مساحة۸ اب ج 
بطرح مساحةھ أب م من الطرفين 
۰ مساحة۸ ب م ه = مساحة A‏ بم ج 
وهما مشترکان فى القاعدة ب م وفی جهة واحدة منها 


سوسم ہیں )0 
۰ الشکل أب ج ی متوازی أضلاع 

کا میف وج 0( 

من (١)ء‏ (۲) ینتج أن الشكل ى ب ه ج متوازی أضلاع 


@ مثال (۲) فى الشكل المقابل: 
n E‏ سم 
آثبت آن: 


7 ب ه 5 
آولا: مساحة ھ ام ب = مساحة ۸ یم جہ 


ثانیا: مساحة الشکل أب ه م = مساحة الشکل د جه م 
الحل 

00 یه مہ 
٠ھ‏ | ب ج ھ۵ وب ج مرسومان على قاعدة واحدة ب ج ورأساهما على | 6 // ب ج 
2 سا ھ | ی عدم افةو یاچ بطرح مساحة ۸ م ب ج من الطرفين 
۸ مساحة ۸ | م ب = مساحة ۸۵ م ج »ا« 


م ه متوسط فی ۸ م ب ج 
۰ مساحة ھم به = مساحة ۵ م جاه «۲» بجمع «۰»۱ ٠٣‏ ينتج أن : 
۰ مساحة الشکل 4 | ب ه م = مساحة الشکل ۵ ج هام 


لزید من التدریبات یرجی الد خول على موقع الوزارة الالكتروني 


شركة صحارا للطباعة - الفصل الدراسى لٹاتی ع 


مساحات بعض الأشكال الهندسیه 
لله ت بعص ل | هنك سب 


شبق آن عرفت ان المعيّن هو متوازى أضلاع أ 0 
اضبلاعه معساو یة الطول. ۱ ٠‏ 
وا عم ۵ ما العلاقةٌ بین طرى المعین؟ 2 
كيفية إيجاد مساحة المعین. € كيف توجد مساحة المعین؟ 


# كيفيةٌ إيجاد مساحة المربع 5 € 


بمعلومية طول قطره. مساحة المعین: 
تلم > ء کے 000 و 
۳ إيجاد مساحة ث5 ۰ للا ذا کان طول ضلع المعین ل وارتفاه ع | 
المنحرف. ۰ 
فان: مساحة المعين = ل »ا ع ھ 
مصطلحات أساسيّة أى أن: 
0و مساحةٌ المعين = طول قاعدته × ارتفاعه. 
4 معين. ب و جہ 
شبة منحرف E:‏ سج 
4 مساحة aa‏ هيا و 
هل ک ه = و؟ فشر إجابتك. 
مثال (۱) 
٣‏ فى کل من الشکلین التالیین : آوجد مساحة المعین أب ج ۶ 
۱ اس 0 


7 
| المساحة - ب ج × س ص 
= ۱۲۰ ۸ = ۰سم 


۶ و سجبہس 


3 سس الععيق أت دق دع اسمء ک هه سم 
طول ضلع العین - ۲۶ + ٤‏ - " سم 
+ مساحة العین = اب لاا ىوه - "لاه - ۳۰سم۲ 


49# تعلم أنَّ قطرى المعين متعامدان وينصّف کل منهما الآخرء لاحظ الشكل المقابل 
سا النعين اب ج تساه آپبق ۱ 
x< ۲‏ + ب‌ ی« ام 


=1 × بی × ۲ام 


بی ×أج 


" المربعٌ هو معینٌ قطراه متساويان فى الطول. 


قال 


أوجد مساحة المعين الذى طولا قطرية ۸ سم ۱۲ سم. 


الحل 
مساحة المعين = حاصل ضرب طولی قطرية 
x =‏ ۱۳۲۰۸ 
= 4۸ سم٢‏ 


68 منال.(۳) 


آوجد مساحة الربع الذى طول قطره ۱۰ سم 


الحل 
مساحة الربع = مربع طول قطره 
کٹ x‏ (۲6۱۰ 
5 ۰ سم" 
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۱ 
۱ 
1 


, لامي سفری 


و 


هو شكلٌ رباعنٌ فيه ضلعان متوازيان يُعرفان بقاعدتيه » ويسمى كل 
ضلع من الضلعين غير المتوازیین "ساقا". 
فى الشكل المقابل: ٤|‏ »ب ج قاعدتا شبه المنحرف أب ج و 
آب» وجساقا شبه المنحرف اب جي اقاغدة کبری سے 
شبة المنحرفٍ له ارتفاغ واحدٌ هو البعٌد العمودی بين قاعدتیه = ع 


8 هيا نقعر 

هل قطر شبه المنحرف یقسمه إلى مثلثين متساويين فی المساحة؟ 
إذا کان: اب ج۶ شبه منحرف متساوی الساقین |ب » وج: 
هل وه (< ب) = (< ج)؟ 

ارسم اه 1 ب‌ج. 6 و ب ج وفسر إجابتك. 


شبة المنحرف المتساوی الساقین: 
أب ج و شبه منحرف فيه اب - ى ج فان؛ 
© زوایتا کل من قاعدتیه متساویتان فی القیاس 
ی( < ب) -وه (< ج)» وه (< )-وه (ک ی) 
9 قطراه متساویان فی الطول ج-ب و 
اج ۸ بک -() 


رایع ها مدیم 


8 له محور تماثل واحد (ل) ينصّف قاعدتیه. 


, شبه المنحرف القائم الزاوية 
هو شبه منحرف فيه آحد ساقیه عمودی على القاعدتین المتوازیتین. 
فى الشکل المقابل: و ج 1 بج »جى ل ای » 

2 ارتفاع شبه المنحرف = طول ج ی 

القاعدةٌ المتوسطةٌ لشبه المنحرف . 

هی القطعةٌ المستقيمةٌ س ص الواصلةٌ بين منتصفى الساقين فى شبه المنحرف أب ج ٤‏ . 
لاحظ آن: ۶ | القاعدة الصغرى_ى 
BION ele‏ × ۱ 
طول س ص +( ک +ب ج) 


مداع شبه المنحزف آب ج 4 = 
مساحةه آب ی + مساحة ۸ کب ج 


أوجد مساحة شبه المنحرف الذي طولا قاعد تیه التوازیتین ه سم۰٩‏ سم وا لبعد بینهما ١‏ سم . 


الحل 


5 5 و _ ۵ ٩+‏ 
مساحة شبه النحرف - ع ٤٤‏ لزید من التدريبات يرجى 
= ۷ 18-4 سم" الدخول على موقع الوزارة الالكتروني 
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الوحدة الخامسة 


فى قاعة التطوير ااتکنولوجی » واثناة عرض تمارین وتطبیقات على ٠‏ سوف تتعلم 
التحو يلات الهندسية 


مفهوم التشابه. 
قال أسامة: وت 
الانعکاس والانتقال والدوران هو انف * سے ا ١‏ بيو مسي 51 
قیاسی ۰ لأن الشکل وصورته متطابقان ۱ تشابه. 
فیکون لهما نفس قیاسات الأطوال المتناظرق أطوال متناسبة. 
ونفس قیاسات الزوایا المتناظرة. زوایا متتاظرة. 
قال أحمد: 


رسوم التمارين على شاشة العرض مشابهة للواقع» لهما نفس قياسات 
الزوایاء ولکن الأطوال مکبرة بنسبة ثابتة. 


هل المضلغ أ ب جد يشابه المضلعٌ س ص ع ل؟ ولماذا؟ 


۱ يقال لمضلعین انهما متشابهان إذا تحقّق مایلی: ۱ 
| © زوایاهما المتناظرة متساوية فی القیاس. 


شركة صحارا للطباعة - الفصل الدراسى الى # 


وه( ) - فرك أ یق (اب) اف کی 
ف( ج) = وه (< ج).» وه (< | ) - وه رد )١‏ 
٠“‏ الشکل اب جأ يشابه الشکل أب جه 


لاحظ أن: 

© يجب كتابةٌ المضلعین المتشابهین بنفس, ترتیب الرژوس المتناظرة. 
فیکون الشکل اب ج يشابه الشكل اب ج ى ونستخدمٌ العلامة (-) للتُعبير عن الشابه فنکتب 
الشكل| ب جک - الشكل أب ج ی. 

9 تسمى النسبةٌ الثابتة بين أطوال الأضلاع المتناظرة بنسبة التكبير أو مقياس الرسم. 
لاحظ أن: إذا كانت نسبةٌ التكبير = ١‏ فإن المضلعين يتطابقان. 

9 کل المضلعات المنتظمة التى لها نفس العدد من الأضلاع تكون متشابهة. لماذا؟ 

© إذا تشابه مضلعان فان قياسات الزوایا المتناظرة متساو ية أطوال الأضلاع المتناظرة متناسبة. 


9 فكر المربعٌ والمستطیل لا يتشابهان رغم تساوى قياسات زواياهما ... لماذا؟ 
المربع والمعين لا يتشابهان رغم تناسب أطوال أضلاعهما المتناظرة ... لماذا؟ 


تشابة المثلثين 


يتشابه المثلثان إذا توفر أحدُ الشرطین التاليين: 


© الزوایا المتناظرة متساوية فى القیاس. ۰ © أطوالٌ الأضلاع المتناظرة متناسبة. ۱ 


فى الشكلٍ المقابل: أب ج مثلث فيه أب = دسم » ب ج - سم 


اج-ءسم. ی 3 اب بحيث و ا۔٢‏ سم 
وه //بجءوه ماج ء -[ه) 
1 برهن أن ۸ او مه« ۸۵اب ج. 
ب أوجد طول کر منک ه ١‏ اها نس 


7 شه 


8 


ل 
1 هسه" ` تھا 
الحل . 
جس ربچ 
و (< ای ه) دف (< ب)ء وه (< | هء) = (< ج) لماذا؟ 
٭ << |مشتركة فی کل من المثلثين ای ھء اب ج 
. ۶۱۸۵۵ ه » لك اب ج لتساوی قیاسات الزوایا المتناظرة » وینتج آن: 


ای که اه . م دنه اھ 
ہے سس و 9 


3 1 


س ب >< حح 


وھ ۔ 125۲ = ۹ سم ام ۔ ۶*۲ > 502 سم 


9 مناں (۲) ۱ مت 7 


آ۶//ب جا ای < + سم . 


اسم 
ب ج= ۸ سم أه- سم .هو = "سم 
ا ا اس تر سد بره عدي 
ثانیا: أوجد محيط ۸ هب ج 


البرهان ۳ ۳۹ 
اب اسم ۱ 

> ق (< ا = ق (< ج).ق (<ی) = ق (< ب) بالتبادل 

.. ق ( < اهی)= ق ( × جهب) بالتقابل بالرأس 


۰ ۸ اھک مه ۸ جھب 


د أى هق ے پا 
جه هاب بج 


بالتعويض عن أطوال الأضلاع المعلومة 


تک جھ اسم 3 هدب = سم 
.٠.‏ محيطه ب ج = ۂ ۸+٦۹+‏ 2 ۱۸سم مزید من التدریبات يرجى 
الدخول على موقع الوزارة الالكتروني 


شركة صحاراللطباعة۔ لقصل ادرسى فلتي )| 6 > 3 


عکس نظریه فیناغورت 


سوف تتعلم علمنا من نظرية فیثاغورس أنه إذا کان أب ج 
عکس نظرية فیثاغورس. قلت قائم الزاوية فی ب فان: 
استخدام نظرية فیثاغورس / ج)'۔ ۳ ب)۲ + (ب ج)" 
ويد والآن سوف ندرس عکس نظرية فیثاغورس. 9 چ 


ل عكس نظرية فیثاغورس: 


إذا كان مجموعٌ مساحتى المربعين المنشأین على ضلعین فى 
مثلث يساوى مساحة المربع المنشأ على الضلع الثالث. كانت 
الزاويةٌ المقابلةً لهذا الضلع قائمة. 


أى أن : فی ھ اب ج إذا كان: (أب)' +( ب ج)۲-(]ج)" 
فان : وه (ذب)۔٠۹ٴ‏ ۱ 
ویکون المثلث قائم الزاویة فی ب 

ویمکنْ صياغة عکس نظرية فیثاغورس كمايلى: 


إذا کان مربعٌ طول ضلع فى مثلث يساوى مجموع مربعى طولی 
الضلعين الآخرين كانت الزاويةٌ المقابلةً لهذا الضلع قائمة. 


۱ ۱ 5 
۳ ١ نتيجة:‎ 
5G پا‎ 


التدریبات یرجی اج أكبر الأضلاع طولا وکان (اب)" + (ب ج)"#(اج)" 
الدخول على موقع . . 
الوزارة الالکتروتي فإن: ۵ اب ج لایکون قائم الزاوية. 


ک۵ الریاضیات,الصف الثانی الا عدادی 


عندما تسقط قطعة طباشیر من یدك: هل تسقط راسيا لاسفل (عمودية 


على الأرض)؟ 


ما الأثرٌ الذى تتركه قطعةٌ الطباشير على الأرض؟ 


فى الشکل المقابل: 
ل مستقیم.| » ب نقطتان » حیث | 5 ل » 
ب 3 ل. 


Tp‏ د ل. 


تسمى النقطة 1 (وهى موقع العمود المرسوم من النقطة | على المستقیم ل) 
بالمسقط العمودى للنقطة| على المستقیم 5 


بو ل .. مسقط ب على المستقيم ل هو نفس النقطة ب. 


© إيجاد مسقط نقطة على 
مستقيم. 
على مستقيم. 

إيجاد مسقط شعاع على 
مستقیم. 
مستقیم. 


شركة صحارا للطباعة - الفصل الدراسی الانی ئ2 


طا یلا ۱۱۱۱ 


8 دیس 
لإيجاد مسقط القطعة المستقيمة | ب على المستقيم ل٠‏ 


إذا كانت : 1 مسقط | على المستقيم ل 
ب مسقط ب على المستقيم ل 


فان مس أب علی المسعفي ل هو ی" ۹ 9 
4923 إذا کانت: ج د اب › ج مسقط ج على المستقیم ل 
فان ةاي 


1 : ج 8 
مسقط | ب على المستقيم ل مسقط ج كعلى المستقيم ل مسقط هو على المستقيم ل 


.- کے سح 
هوا ب هو جو هو ه و ۶ 


سن ۱ 
مسقط س ص على المستقيم ل مسقط من على المستقيم ل مسقط اب على المستقيم ل 


هو س‌ص, هو من هو النقطة ج 


ا طول مسقط قطعة مستقيمة على مستقیم معلوم یکون مساويًا أو أصغر من طول القطعة المستقيمة نفسها. 
ب متى يكون طول مسقط قطعة مستقيمةٍ على مستقيم معلوم مساو یا طول هذه القطعة المستقيمة؟ 
ج متی یکون طول مسقط قطعة مستقيمة على مستقيم معلوم صفرًا؟ 


لإيجَادَ متسقظ آب الى المستقیمل 


3 | مسقط | على المستقيم ل 4 
ب> مسقط ب على المستقيم 3 ے_ چس 
ے سے 1 
اذا کانت: ‏ د اب . 5ك اب ۱ ۱ ۱ 
۱ 
وکانت: ك مسقط > على المستقيم ل. 8 و تھے" 


۳ 7 = سے 
فإن: ئ د اب ۱ 8 5 


3 مسقط | ب على المستقیم ل هو [ مب 
الاحظ آن: 


۱ ۱ 
ل E n‏ 
[ ب ج 
مسقط أب على المستقيم لهو اب وإذا کان أب 1 ل فان مسقط أب على المستقیم ل هونقطةج 
@ هيا نفخر 


1 ما مسقط مستقيم على آخر؟ 

با هل یمکن أن یکون مسقط مستقيم على آخر هو نقطة ؟ 
ج وضح إجابتك برسم آشکال مختلفة لمسقط مستقیم على آخر » واحفظها فی كراستك . 
لزید من التدريبات يرجى الدخول على موقع الوزارة الالكتروني 


شركة صحارا للطباعة - الفصل الدراسى لٹائی Ki‏ 


الشکل المقابل: 

زف اب ج مثلثٌ قائم الزاوية فی اء المربعات 
أب ن »ج و زء ب س ص ج منشأةٌ 
على أضلاعه. 

9 سم ا 11 1 ب ج قطعها فى ی وقطع 
س ص فى ه ورسمت ب وء اص كما 


بالشكل. 


و( 


لق( ب جو) -9ه (< ص جا) 


۵ ب جو = ۸ ص جا لماذا؟ 
مساحة ۸ ب جو = مساحة المربع اجوز لمماذا؟ 
مساحةھ ص ج |= مساحة المستطیل ه ص جک لماذا؟ 


فيكون: مساحة المربع | جو ز = مساحة المستطيل ه ص ج٤‏ 


(اج)" - جئ×جص لماذا؟ 
٠‏ (اج)۲۔ جو × جب 
= طول مسقط | ج × طول الوتر ب ج 


2۶ الرداضیات - الصف الثانی الاعدادی 


أى آن: فى المثلث أب ج القائم الزاوية فی اء 
إذا رسمت ای اب ج فإن: 
(ب )= ب ی ب ج 


(جا)'- ج و × جاب 


(اى)"-ىب»«وج 


9 . ۲ 
2 فكد أثبت ان الثلئین اوب .ح دا متشابهان واستنتج ان )ا ئ( دوب .وح 


,25-55 
لإا اتس 


وھ مر 
- فی الشکل المقابل: 
ى ه و مثلثٌ قائم الزاوية فى ی كان 1 هوء 
هن = كسمء ن و = اسم 
ال هھ ؛ سم ن ٦‏ سم و 
(وھ)' هن« هو (إقلیدس) 
ox ٩ =‏ و و ۱۵ سم 
(ئو)" عون×وھ (إقلیدس) 
۱۷ ۷ ۲۵ ک و< ٠‏ سم 
(ون)۲ -ن ه +« ن و (اقلیدس) 
٩ = ۱‏ * ۱۱ “كانه ۱۲سم 
8 حیا نفعر برچ اد خول على 
هل ون »هو ی ه +۶ و؟ ولماذا؟ موقع الوزارة الالكتروني 


شركة صحارا للطباعة - لفصل الدراسى الثاتى # 


۳ | ۱ 


شکل (۱) شکل (۲) شکل (۳) 
دب قائمة کی حادة ات منفرجة 


|[ آل[ طول اب متساوی فى الأشکال الثلانة. 
طول ب ج متساوی أيضًا فی الأشكال الثلاخة. 


هل یختلف طول | ج تبعًا لاختلاف نوع الزاوية المقابلة له؟ 


فی شکل (۱) ٠‏ 9ه ( ب ) ۹۰" .(اب)۲+(ب ج)' = (آجم" 
فی شکل (۲) ۰ وه (< ب ) < ۹۰" .۰ (اب)"+(ب ج)' << (اج)"' 
فى شکل (۳) :۰ ف (<ب ) > ۹۰" ٠.‏ (آب)۲+(ب ج)' > (اج)"' 
متی یکون قه (< ب ) = ۳۹۰؟ 


م ۱ 


09 ۰ الربملئقا لا 


ثقارن بين مربع طول الضلع الأكبر للمثلثِ و مجموع مربعی طولی 
الضلعین الأخرين: 


aD 2ه‎ 


سوف تتعلم 
تحدید نوع المثلث بالنسبة 
لزوایاہ إذا علم أطوال أضلاعه 
الثلاثة. 


مصطلحات أساسية 
تك مثلث قائم الزاوية . 
مثلث حاد الزوايا. 


> مثلث منفرج الزاوية. 


1 


أولا: إذا کان: 


مربع طول الضلع الأكبر يساوى مجموع مربعى طولى الضلعين 
الآخرين فإن المثلث قائم الزاوية. 


فی ۸ أب ج: (اج)'۔(اب)"+(ب ج)" 
4 < ب قائمة 


ثانيًا: إذا كان: 
مرب طول الضلع الأكبر > مجموع مربعي طولى الضلعين الآخرين 
فان المثلث يكون منفرج الزاوية. 


فى ۵ أب ج (اب)"+ رب جا) ‏ 


0000۰ 
النًا: إذا كان: 


المثلث يكون حاد الزوايا. 


فى ىك أب ج: | (اج)" لكان رب ج)" 


.. ب حادة والمثلث حاد الزوايا. لماذا؟ 


۹ OR 
)۱( میں‎ Q9 
حدد نوع الزاوية التی لها أكبر قياس فى المثلث أب ج. حيث:‎ 
أب - اسم 2 ب چ اسم 2« ج ا=۷سم‎ 
وما نوع هذا المثلث بالنسبة لزواياه؟‎ 
أكبر زوايا المثلث قياسا تقابل أكبر الأضلاع طولا.‎ ٠ 
هی أكبر زوايا المثلث ب ج فى القياس لأنها تقابل الضلع ب ج‎ << .: 
-۲)۱۰(  ۲)ج (ب‎ 


شركة صحارا للطباعة ‏ فصل الدراسى ای KK‏ 


NIRS 


(اب)"+ (اج)"ء (۲)۸ + ۲ 


عع" + ۹١٢ء۳١۱‏ 
“ل ج)"<(ا ب)"+(اج) ‏ ۰ احادة 
:+ < | ھی أكبر زوايا المثلث 


.. ۵ اب ج حاد الزوايا. 


)۲( منال‎ 6A 
سل" اختر الاجابة الصحيحة ممابین القوسین:‎ 
ب ج فیه ( | ب)" + (ب ج) < (اج)" فان اب تکون‎ ۱ 


(حادق قائمة. منفرجة. مستقیمة) 

۲ء اب ج منفرج الزواية فى | فيه أب = ۰سم. ب ج = ۸ سم فان | ج = 
(٥سم؛‏ ۷ سم۸۰ سمء ۱۳ سم) 

۳ھ س صع فيه (سع)" = (صع)" - (س ص)" فان س تکون زاوية 
(حادةء قائمة. منفرجة. مستقیمة) 

2)٤‏ ۸ | ب ج إذا كان ( | ج)" + ( ب ج)" = ( إب)'- ۵ فان < ج تکون زاوية 
(حادة. قائمة. منفرجة. مستقیمة) 

)٥‏ المثلث التساوی الساقین الذی طولا ضلعین فيه ۲سم ۰ ۶ سم تکون آکبر زوایاه 
(حادة. قائمة. منفرجة. مستقیمة) 

الس 

(١‏ منفرجة ۲ ه 

۳) قائمة )٤‏ منفرجة 

)٥‏ حادة 


لزید من التدریبات يرجى الد خول على موقع الوزارة الالكتروني 


Sor 


